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УМОЗАКЛЮЧЕНИЯ. РАЗСЪЖДЕНИЯТА
ПО ИНДУКЦИЯ, ДЕДУКЦИЯ И АНАЛОГИЯ

В НАЧАЛНОТО ОБУЧЕНИЕ ПО МАТЕМАТИКА

Иванка Минчева, Маринела Михова

Â ñòóäèÿòà ñå ðàçãëåæäàò íÿêîè îñîáåíîñòè ïðè èçïîëçâàíå íà
åëåìåíòè îò ëîãèêàòà â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà. Ñïåöèàëíî
âíèìàíèå ñå îòäåëÿ íà ðàçñúæäåíèÿòà ïî èíäóêöèÿ, äåäóêöèÿ è àíà-
ëîãèÿ. Òåîðåòè÷íèòå èäåè ñà èëþñòðèðàíè ñ ðàçíîîáðàçíè ïðèìåðè
îò íà÷àëíèÿ ó÷èëèùåí êóðñ ïî ìàòåìàòèêà.

Óìîçàêëþ÷åíèÿòà ñà ñðåäñòâà, ÷ðåç êîèòî îò åäíè ñúæäåíèÿ ñ
îïðåäåëåíà âðúçêà ìåæäó òÿõ, ñå ïîëó÷àâàò íîâè ñúæäåíèÿ, ñúäúðæàùè
â ÿâåí âèä íîâà èíôîðìàöèÿ â ñðàâíåíèå ñ ïúðâèòå. Èçõîäíèòå ñúæ-
äåíèÿ â óìîçàêëþ÷åíèÿòà ñå íàðè÷àò ïðåäïîñòàâêè, à ïîëó÷åíèòå ñúæ-
äåíèÿ ñå íàðè÷àò çàêëþ÷åíèÿ (èçâîäè). Òúé êàòî ÷ðåç óìîçàêëþ÷åíèÿòà
îò åäíè ñúæäåíèÿ ñå ïîëó÷àâàò äðóãè ñ ïîìîùòà íà ðàçñúæäåíèÿ, êàçâà
ñå îùå, ÷å òå ñà ìåòîäè íà ðàçñúæäåíèå (4).

Óìîçàêëþ÷åíèÿòà â îáó÷åíèåòî ïî
ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå
Ïîíÿòèåòî ìàòåìàòè÷åñêî òâúðäåíèå, êîåòî å ïî ñúùåñòâî òåîðåìà

èëè àêñèîìà, ÿâíî ñå âúâåæäà â ñåäìè êëàñ. Â íåÿâíà ôîðìà, îáà÷å, òî
ñå èçïîëçâà è â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå. Òâúðäå-
íèÿòà â íà÷àëíèÿ ó÷èëèùåí êóðñ ïî ìàòåìàòèêà ñà èçêàçàíè â óñëîâíà
èëè êàòåãîðè÷íà ôîðìà. Íàïðèìåð òâúðäåíèåòî “Àêî ðàçìåíèì ìåñ-
òàòà íà ñúáèðàåìèòå, ñáîðúò íå ñå ïðîìåíÿ.” å èçêàçàíî â óñëîâíà
ôîðìà, à òâúðäåíèåòî “Ñ ÷èñëîòî íóëà íå ìîæå äà ñå äåëè.” ­ â êàòå-
ãîðè÷íà ôîðìà.

Ïðèåòî å â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà ìàòåìàòè÷åñêèòå
ñúæäåíèÿ è óìîçàêëþ÷åíèÿ äà ñå íàðè÷àò ìàòåìàòè÷åñêè òâúðäåíèÿ
èëè ñàìî òâúðäåíèÿ.

Â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà ëîãè÷åñêîòî ìèñëåíå ñå ïðîÿâÿâà
ïðåäè âñè÷êî â óìîçàêëþ÷åíèÿòà ïî èíäóêöèÿ, äåäóêöèÿ è àíàëîãèÿ,
äî êîèòî ñå äîñòèãà ÷ðåç ðàçñúæäåíèÿ ïî ñúîòâåòíèòå ñõåìè. Òåçè
ðàçñúæäåíèÿ îò ñâîÿ ñòðàíà äàâàò èíôîðìàöèÿ, êîÿòî å çàä ãðàíèöèòå
íà íåïîñðåäñòâåíîòî âúçïðèÿòèå.
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Ïðîáëåìúò çà ìàòåìàòè÷åñêèòå òâúðäåíèÿ è óìîçàêëþ÷åíèÿ å òåîðåòè÷íî
ðàçðàáîòåí îò ðóñêèòå ìåòîäèöè Þðèé Êîëÿãèí (7) è Íèêèòà Ìåòåëñêè (9),
îò áúëãàðñêèÿ ìàòåìàòèê è ìåòîäèê Èâàí Ãàí÷åâ (4) è îò àìåðèêàíñêèÿ
ìàòåìàòèê Äüîðä Ïîéà (13). Ïðè ðàçãëåæäàíå íà òîçè ïðîáëåì îáèêíîâåíî
èìà òåðìèíîëîãè÷íà íåÿñíîòà ïî îòíîøåíèå íà ïîíÿòèÿòà èíäóêöèÿ ­
èíäóêòèâåí ïîäõîä ­ èíäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå (óìîçàêëþ÷åíèå ïî
èíäóêöèÿ), äåäóêöèÿ ­ äåäóêòèâåí ïîäõîä ­ äåäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå
(óìîçàêëþ÷åíèå ïî äåäóêöèÿ) è àíàëîãèÿ ­ òðàäóêòèâåí ïîäõîä ­ òðàäóêòèâíî
óìîçàêëþ÷åíèå (óìîçàêëþ÷åíèå ïî àíàëîãèÿ). Åòî çàùî òóê ùå ðàçãëåæäàìå
ãîðåñïîìåíàòàòà ñèñòåìà îò ïîíÿòèÿ â ñëåäíèòå àñïåêòè:

1. Èíäóêöèÿ, äåäóêöèÿ, àíàëîãèÿ êàòî ïîçíàâàòåëíè ìåòîäè, êîèòî ñå
êîíêðåòèçèðàò â ìèñëîâíèòå äåéíîñòè àíàëèç, ñðàâíåíèå, ñèíòåç, àáñòðàõèðàíå,
îáîáùåíèå, ìîäåëèðàíå, ôîðìàëèçàöèÿ è â àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä è ìåòîäà
íà ñõîäñòâîòî.

2. Èíäóêòèâåí ïîäõîä, äåäóêòèâåí ïîäõîä è òðàäóêòèâåí ïîäõîä
êàòî íà÷èíè çà ïðèñòúïâàíå êúì äåéíîñò, êîèòî ñå ïðîÿâÿâàò â äâå
íàïðàâëåíèÿ

à) êàòî âèä îðãàíèçàöèÿ íà ïîçíàâàòåëíàòà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå
â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà;

á) êàòî ñèñòåìà íà èçëîæåíèå íà òåîðåòè÷íè çíàíèÿ â ó÷åáíèöèòå
è íàó÷íàòà ëèòåðàòóðà.

3. Èíäóêòèâíè, äåäóêòèâíè è òðàäóêòèâíè óìîçàêëþ÷åíèÿ (óìî-
çàêëþ÷åíèÿ ïî èíäóêöèÿ, äåäóêöèÿ èëè àíàëîãèÿ) êàòî “îñíîâíà ôîðìà
íà íàøèòå ìèñëè, ïðè êîèòî îò äàäåíî åäíî èëè ïîâå÷å (ïðîñòè èëè
ñëîæíè) ñúæäåíèÿ ñå îáðàçóâà íîâî ñúæäåíèå, âúç îñíîâà íà îïðåäåëåíè
ëîãè÷åñêè ïðàâèëà” (10).

Â íàñòîÿùàòà ðàçðàáîòêà ðàçãëåæäàìå ïî-îáñòîéíî èíäóêòèâíèÿ,
äåäóêòèâíèÿ è òðàäóêòèâíèÿ ïîäõîä â ñìèñúë 2à) è èíäóêòèâíèòå,
äåäóêòèâíèòå è òðàäóêòèâíè óìîçàêëþ÷åíèÿ â ñìèñúë 3.

Èíäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå. Èíäóêòèâíèÿò ïîäõîä
â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå
Ïðè èíäóêòèâíîòî óìîçàêëþ÷åíèå íàøåòî ìèñëåíå ñå äâèæè

îò ÷àñòíîòî, åäèíè÷íîòî, îñîáåíîòî êúì îáùîòî, ò.å. îò îïðåäåëåíà
ñòåïåí íà îáùíîñò, íèå äîñòèãàìå äî íîâî ïîçíàíèå ñ ïî-ãîëÿìà
ñòåïåí íà îáùíîñò.



72

Ñëåäîâàòåëíî èíäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå ñå íàðè÷à òîâà óìîçà-
êëþ÷åíèå, ïðè êîåòî îò íÿêîëêî âåðíè ñúæäåíèÿ çà êîíêðåòíè åëåìåíòè
îò äàäåíî ìíîæåñòâî À ñå ïîëó÷àâà íîâî ñúæäåíèå çà âñè÷êè åëåìåíòè
íà À.

Äîñòèãàíåòî äî èíäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå ñå èçâúðøâà ïî åäíà
îò ñëåäíèòå äâå ñõåìè íà èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ:
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Ñèãóðíî å, ÷å âñåêè åëåìåíò à Î À ïðèòåæàâà ñâîéñòâîòî Ð.
Ñõåìà 3

Ðàçñúæäåíèÿòà ïî ñõåìà 2 è ñõåìà 3 ñå íàðè÷àò ñúîòâåòíî ðàç-
ñúæäåíèÿ ïî íåïúëíà èíäóêöèÿ è ïúëíà èíäóêöèÿ.

Ïîðàäè íåîïåðàòèâíîòî, êîíêðåòíî-îáðàçíî ìèñëåíå íà ó÷åíèöèòå
â íà÷àëíèòå êëàñîâå, óñâîÿâàíåòî íà çíàíèÿòà ïî ìàòåìàòèêà â ïîâå-
÷åòî îò ñëó÷àèòå å ñâúðçàíî ñ èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ.

Íåïúëíàòà èíäóêöèÿ îáèêíîâåíî ñå ïðèëàãà â ñú÷åòàíèå ñ ïîçíà-
âàòåëíèòå ìåòîäè íàáëþäåíèå, åêñïåðèìåíòèðàíå, ñðàâíåíèå è îáîá-
ùåíèå. Ñ òÿõ ÷ðåç èçó÷àâàíå íà îòäåëíè îáåêòè îò ìíîæåñòâîòî À íàé-
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ìíîãî ÷åñòî â åæåäíåâèåòî, êàêòî è â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà,
íåãëàñíî ñå ïðèåìà, ÷å òàêà âèíàãè ñå ïîëó÷àâàò âåðíè ñúæäåíèÿ (4).

Îðãàíèçèðàíåòî íà ïîçíàâàòåëíàòà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå òðÿáâà
äà å ðåçóëòàò îò ïîäáîð è ïîäðåæäàíå íà òàêèâà ìåòîäè íà ïîçíàíèå
è ìåòîäè íà îáó÷åíèå, êîèòî êîíêðåòèçèðàò èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä â
óðîöèòå ïî ìàòåìàòèêà. Íàïðèìåð ïðè íàáëþäåíèå, áåñåäà, îáÿñíåíèå
ñå èçïîëçâàò ìåòîäèòå íà ïîçíàíèå àíàëèç, ñèíòåç, ñðàâíåíèå, îáîá-
ùåíèå è àáñòðàõèðàíå. Ðåàëèçèðàíåòî íà èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä â îáó-
÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà ïðåìèíàâà ïðåç ñëåäíèòå åòàïè, ñúäúðæàùè
ñúîòâåòíè äåéíîñòè, õàðàêòåðíè çà èíäóêòèâíèòå ðàçñúæäåíèÿ:

1. Â ðåçóëòàò íà íàáëþäåíèå è åêñïåðèìåíò ñå çàáåëÿçâà ñå íÿêàêâî
ñõîäñòâî ìåæäó îòäåëíèòå îáåêòè èëè ÷àñòíè ñëó÷àè (÷èñëà, ðàâåíñòâà,
íåðàâåíñòâà, çàäà÷è, ãðóïè îáåêòè è äð.).

2. Ñðàâíÿâàò ñå íÿêîëêî îáåêòà èëè ÷àñòíè ñëó÷àÿ.
3. ×ðåç îáîáùåíèå ñå äîñòèãà äî èçâîä çà âñè÷êè îáåêòè èëè ñëó÷àè,

êîèòî ñå îòíàñÿò äî ðàçãëåäàíàòà ñèòóàöèÿ (ïðèíàäëåæàò íà ìíîæåñò-
âîòî À).

Âàæíî èçèñêâàíå ïðè ïðèëîæåíèå íà èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä â íà÷àë-
íîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà, å ó÷åíèöèòå ñàìîñòîÿòåëíî äà îòêðèâàò
ñõîäñòâîòî è ðàçëèêàòà ìåæäó îáåêòèòå, äà ïðàâÿò äîãàäêè, äà èçêàçâàò
õèïîòåçè è äà ãè ïðîâåðÿâàò. Öåëòà å ñëåä îáîáùåíèå äà ñå äîñòèãíå
äî èçêàçâàíå íà ëîãè÷åñêè ïðàâèëíî è âÿðíî óìîçàêëþ÷åíèå.

Âúïðåêè èçâåñòíè íåñúâúðøåíñòâà, èíäóêòèâíèÿò ïîäõîä íàìèðà
ãîëÿìî ïðèëîæåíèå â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå
â ñëåäíèòå íàïðàâëåíèÿ:

À) Èçó÷àâàíå íà ïîíÿòèåòî ÷èñëî è èçãðàæäàíå ðåäèöàòà íà
åñòåñòâåíèòå ÷èñëà.

Ïðèìåð 1. Íà ïúðâèÿ åòàï îò âúâåæäàíå íà ïîíÿòèåòî ÷èñëî 3, íà
äåöàòà ñå ïðåäëàãàò ðàçëè÷íè êîíêðåòíè ìíîæåñòâà ­ ÷åòèðè äåöà,
÷åòèðè òîïêè, ÷åòèðè ëèñòà, ÷åòèðè êðúã÷åòà è ò.í. Òåçè ìíîæåñòâà ñà
âñúùíîñò åëåìåíòèòå à

1
, à
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ê
, à ñâîéñòâîòî Ð å “áðîÿò íà åëåìåíòèòå

íà ìíîæåñòâîòî å 3”. Â ïðîöåñà íà íàáëþäåíèå ñå îáðúùà âíèìàíèå
íà ðàçíîîáðàçíè ñâîéñòâà êàêòî íà åëåìåíòèòå íà âñÿêî ìíîæåñòâî,
òàêà è íà ñàìèòå ìíîæåñòâà. ×ðåç áåñåäà íà ñëåäâàùèÿ åòàï ó÷åíèöèòå
îòêðèâàò îáùîòî ñâîéñòâî Ð íà âñè÷êè ìíîæåñòâà. Öåëòà å â ñúçíàíèåòî
íà äåöàòà äà ñå çàêðåïè áðîÿò íà åëåìåíòèòå âúâ âñÿêî ìíîæåñòâî, à
èìåííî ÷å íàâñÿêúäå åëåìåíòèòå ñà áèëè “ïî òðè”. Ïîñëåäíèÿ åòàï ñå
ñúñòîè â ìèñëåí åêñïåðèìåíò, îðãàíèçèðàí îò ó÷èòåëÿ, ñ íàñî÷âàùè
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âúïðîñè è îáÿñíåíèå. Öåëòà å äåöàòà äà çàáåëåæàò, ÷å ñâîéñòâîòî Ð ­ “äà
èìàò òðè åëåìåíòà”, èçðàçåíî ñ äóìàòà “òðè” õàðàêòåðèçèðà ïðîèçâîëíî
ìíîæåñòâî îò âèäà {à, â, ñ }.

Ïðèìåð 2. Òåîðåòè÷íà îñíîâà çà èçãðàæäàíå ðåäèöàòà íà åñòåñò-
âåíèòå ÷èñëà å ðåëàöèÿòà “íåïîñðåäñòâåíî ñëåäâà” â ìíîæåñòâîòî N.
Çà èçÿñíÿâàíå íà òàçè ðåëàöèÿ ñå èçïîëçâàò íåðàâíîìîùíè ìíîæåñòâà
îò âèäà Ì è Ì  Å, êúäåòî Ì å ïðîèçâîëíî êðàéíî ìíîæåñòâî, à Å å
åäèíè÷íîòî ìíîæåñòâî (ìíîæåñòâî ñ åäèí åëåìåíò). Â ðåçóëòàò íà íà-
áëþäåíèå è áåñåäà íà ïúðâèÿ åòàï ó÷åíèöèòå ñðàâíÿâàò ðàçëè÷íè
äâîéêè íåðàâíîìîùíè ìíîæåñòâà ñ ïî-ìàëêî îò ïåò åëåìåíòà, êîèòî
ñà â ïîñî÷åíàòà ðåëàöèÿ. Òàêà ñå ñúçäàâà èíòóèòèâíà îñíîâà çà îòêðè-
âàíå íà îïðåäåëåíà çàêîíîìåðíîñò ïðè ïðåõîäà îò åäíî ÷èñëî êúì
ñëåäâàùîòî â ðåäèöàòà íà åñòåñòâåíèòå ÷èñëà. Ñëåä òîâà ñå çàïèñâàò
íåðàâåíñòâàòà, îòðàçÿâàùè âðúçêàòà ìåæäó ÷èñëàòà, ñúîòâåòíè íà ðàç-
ãëåäàíèòå ìíîæåñòâà ­ 0 < 1, 1 < 2, 2 < 3, 3 < 4, 4 < 5 (òåçè íåðàâåíñòâà
ñà âñúùíîñò åëåìåíòèòå à

1
, à

2
, …, à

5
). Îòêðèâàíåòî, çàïèñâàíåòî è

ñðàâíÿâàíåòî íà ïîñî÷åíèòå íåðàâåíñòâà ïîìàãà íà ó÷åíèöèòå äà äîñ-
òèãíàò äî èçâîäà, ÷å âñÿêî ñëåäâàùî ÷èñëî å ïî-ãîëÿìî îò ïðåäõîäíîòî
èëè ÷å âñÿêî ïðåäõîäíî ÷èñëî å ïî-ìàëêî îò ñëåäâàùîòî. Íà òàçè îñ-
íîâà, èçïîëçâàéêè ôîðìóëèðàíèÿ èçâîä, ÷ðåç ñúçíàòåëíî áðîåíå è
ñðàâíÿâàíå íà íåðàâíîìîùíè ìíîæåñòâà ñ ïîâå÷å îò ïåò åëåìåíòà è â
ïðîöåñà íà áåñåäà äåöàòà îòêðèâàò, ÷å è çà ÷èñëàòà îò 5 äî 10 ñà â
ñèëà àíàëîãè÷íè íåðàâåíñòâà è ãè çàïèñâàò ñàìîñòîÿòåëíî. Íà òîçè
åòàï ïðåäñòàâà çà ìÿñòîòî íà âñÿêî îò èçó÷åíèòå ÷èñëà â ðåäèöàòà íà
åñòåñòâåíèòå ÷èñëà, ñå èçãðàæäà ñ îáîáùàâàùèÿ çàïèñ 0 < 1 < 2 < 3
< 4 < 5 < 6 < 7 < 8 < 9 < 10, áåç äà ñå èçèñêâà ñòðîãà ôîðìóëèðîâêà íà
ãîðåïîñî÷åíèÿ èçâîä. Ïî-êúñíî, ïðè èçó÷àâàíå íà äðóãèòå ãðóïè ÷èñëà
è ñ ïîâèøåíî íèâî íà àáñòðàêòíîñò, ñå èçãðàæäà ðåäèöàòà íà åñòåñò-
âåíèòå ÷èñëà è ñå óñòàíîâÿâà, ÷å òÿ å áåçêðàéíà.

Á) Èçó÷àâàíå ñâîéñòâàòà íà àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè.
Ïðèìåð 3. Äî ïðàâèëàòà çà óìíîæåíèå íà ÷èñëî ñ íóëà è åäèíèöà

è ñúáèðàíå íà ÷èñëî ñ íóëà, ìîæå äà ñå äîñòèãíå ÷ðåç ðåøàâàíå íà
çàäà÷è îò âèäà:

Ïðåñìåòíåòå è ñðàâíåòå ðåçóëòàòèòå:
5.0 = ?7.1 = ?7 + 0 = ?
1.0 = ?8.1 = ?8 + 0 = ?
4.0 = ?9.1 = ?9 + 0 = ?
6.0 = ?6.1 = ?6 + 0 = ?
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Ñëåä ñðàâíÿâàíå íà çàäà÷èòå îò âñÿêà êîëîíà è îòêðèâàíå íà çà-
âèñèìîñòèòå ìåæäó êîìïîíåíòèòå è ðåçóëòàòèòå íà ñúîòâåòíàòà àðèò-
ìåòè÷íà îïåðàöèÿ, ìîæå äà ñå ôîðìóëèðàò ïðàâèëàòà çà ïðåñìÿòàíå
íà ñáîð íà ÷èñëî ñ íóëà è íà óìíîæåíèå íà ÷èñëî ñ åäèíèöà è ñëåä
òîâà òåçè ñëó÷àè å äîáðå äà ñå îáîáùÿò è äà ñå çàïèøàò ñèìâîëè÷íî:

à.0 = 0.à = 0
à.1 = 1.à = à
à + 0 = 0 + à = à
Ïðèìåð 4. Ðåøàâàíå íà çàäà÷è, ñâúðçàíè ñ îòêðèâàíå è èçïîëçâàíå

íà çàâèñèìîñòèòå ìåæäó ÷èñëàòà, ó÷àñòâàùè â òÿõ, íàïð.:
Ïðîäúëæåòå êîëîíàòà îò ðàâåíñòâà è íàïðàâåòå ïðîâåðêà:
1.9 + 2 = 11
2.9 + 3 = 21
3.9+ 4 = 3n
n.9 + n = 4n
n.9 + n = 5n

Â) Îòêðèâàíå è èçïîëçâàíå íà àêñèîìàòè÷íàòà èäåÿ ïðè èçó÷àâàíå
íà òàáëèöèòå çà óìíîæåíèå.

Òàáëè÷íèòå ïðîèçâåäåíèÿ îò âñÿêà òàáëèöà ñå ïðåñìÿòàò íà òåî-
ðåòèêî-ìíîæåñòâåíà îñíîâà ÷ðåç íàìèðàíå áðîÿ íà îáåêòè ãðóïèðàíè
ïî ðàâíî, ò.å. êàòî ñå èçïîëçâà îïèòà íà äåöàòà çà íàìèðàíå íà ïðîèç-
âåäåíèå íà äâå ÷èñëà êàòî ñáîð íà ðàâíè ñúáèðàåìè. Ñëåä òîâà ñëåä
ñðàâíÿâàíå è ïîäõîäÿùî çàïèñâàíå íà íÿêîëêî äâîéêè ñúñåäíè òàá-
ëè÷íè ïðîèçâåäåíèÿ (2.3, 3.3, 4.3) èíäóêòèâíî ñå äîñòèãà äî àêñèî-
ìàòè÷íàòà èäåÿ çà íàìèðàíå íà âñÿêî ñëåäâàùî ïðîèçâåäåíèå êàòî
ñáîð íà ïðåäõîäíîòî è íà ñúîòâåòíèÿ ìíîæèòåë íà òàáëèöàòà. Íàïð.:

1.3= 3 + 3 = 6
3.3 = 3 + 3 + 3 = 2.3 + 3 = 6 + 3 = 9
                      2.3
4.3 = 3 + 3 + 3 + 3 = 3.3 + 3 = 9 + 3 = 12

 3.3

Äîáðå å òàçè èäåÿ äà ñå ïðåäñòàâè ÷ðåç ÷èñëîâ ëú÷ è ó÷åíèöèòå äà
ñå íàñî÷âàò êúì íåÿ, êîãàòî òðÿáâà äà çàïàìåòÿò òðàéíî èëè äà âúç-
ñòàíîâÿò çàáðàâåíî ïðîèçâåäåíèå. Àêî íàïð. å çàáðàâåíî ïðîèçâå-
äåíèåòî 6.3 òî ìîæå äà ñå âúçñòàíîâè êàòî ñå ïðåñìåòíå ÷ðåç ñúáèðàíå
êàòî êúì ïðîèçâåäåíèåòî 5.3 (òî ñå ïîìíè ïî-ëåñíî) ñå ïðèáàâè 3. [11]
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Ã) Ïðîïåäåâòèêà íà åëåìåíòè îò àëãåáðàòà.
(1)Ïðîïåäåâòèêà íà ïîíÿòèÿòà ïðîìåíëèâà, ÷èñëîâ èçðàç è àëãåá-

ðè÷åí èçðàç.
Àíàëèçèðàíå íà òàáëèöè îò âèäà

ïî ðåäîâå ïîäãîòâÿò èíòóèòèâíî ðàçáèðàíåòî íà áóêâàòà êàòî îçíà÷åíèå
íà ïðîèçâîëíî ÷èñëî, ò.å. íà äîñòúïíî íèâî ñå âúâåæäà ïîíÿòèåòî ïðî-
ìåíëèâà. Ïðåñìÿòàíåòî íà èçðàçèòå îò òðåòèÿ ðåä å îñíîâà çà ïðîïå-
äåâòèêà íà ïîíÿòèÿòà àëãåáðè÷åí èçðàç îò âèäà à + â è à . â è ÷èñëîâà
ñòîéíîñò íà àëãåáðè÷åí èçðàç. Ðàçãëåæäàíåòî íà òàáëèöèòå ïî êîëîíè
å ñâúðçàíî ñ ïðåñìÿòàíå ñòîéíîñòòà íà ÷èñëîâ èçðàç.

(1) Âúâåæäàíå íà ïîíÿòèåòî óðàâíåíèå.
Â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â ïúðâè êëàñ ÷ðåç ðåøàâàíå íà ãðóïè

çàäà÷è îò âèäà 3 + n = 5, n ­ 2 = 3, 4 ­ n = 3, ìèñúëòà íà ó÷åíèöèòå ñå
íàñî÷âà êúì ñúæäåíèåòî, ÷å ïðàçíîòî êâàäðàò÷å å îáù ñèìâîë íà êîå
äà å ÷èñëî îò äàäåíî ìíîæåñòâî è ÷ðåç îïèòâàíå è ïðîâåðêà ìîæå äà
ñå îòêðèå òîâà ÷èñëî, êîåòî ïðåâðúùà óðàâíåíèåòî âúâ âÿðíî ÷èñëîâî
ðàâåíñòâî. Ñëåä íàáëþäåíèå íà äîñòàòú÷åí áðîé åëåìåíòè îò îáåìà
íà ïîíÿòèåòî óðàâíåíèå ïî-êúñíî ñå âúâåæäà îáîáùåí çàïèñ íà óðàâ-
íåíèå 7 + à = 23, à = ?, áåç äà ñå âúâåæäà òåðìèíúò íà ïîíÿòèåòî.

(2) Ïðîïåäåâòèêà íà ïîíÿòèåòî ôóíêöèÿ.
Ïðèìåð 5. Ñ ïîìîùòà íà èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ñå èçâåæäàò

âñè÷êè çàâèñèìîñòè ìåæäó èçìåíåíèåòî íà êîìïîíåíòèòå è èçìåíå-

 
+ 3     + 3    + 3    + 3    + 3    + 3   + 3    + 3    + 3

     ­ 3     ­ 3    ­ 3     ­ 3      ­ 3     ­ 3    ­ 3    ­ 3     ­ 3

1.3     2.3     3.3     4.3     5.3      6.3     7.3     8.3     9.3    10.3

а 267 496 508 765 
в 154 238 395 142 

а + в     

а 6 4 5 10 
в 2 3 0 1 

а . в     
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íèåòî íà ðåçóëàòàòèòå îò àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè. ×ðåç ðåøàâàíå íà çàäà÷è
(çà ïðåäïî÷èòàíå ïðåäñòàâåíè â òàáëèöè) äåöàòà ïðåñìÿòàò, ñðàâíÿâàò
êîìïîíåíòèòå è ðåçóëòàòèòå è èçêàçâàò ñúîòâåòíîòî èíäóêòèâíî
óìîçàêëþ÷åíèå. Íàïðèìåð ñëåä ïîïúëâàíå íà òàáëèöè îò âèäà

ñðàâíÿâàíå íà ñúáèðàåìèòå è ñáîðà è ñúîòâåòíî ìíîæèòåëèòå è ïðîèç-
âåäåíèåòî è ñ ïîäõîäÿùè âúïðîñè, ó÷åíèöèòå ñòèãàò äî èçâîäà, ÷å àêî
åäíîòî ñúáèðàåìî å ïîñòîÿííî ÷èñëî, à äðóãîòî ñå óâåëè÷àâà ñ äâå, òî
è ñáîðúò ñå óâåëè÷àâà ñ äâå è ñúîòâåòíî, àêî åäèíèÿò ìíîæèòåë å ïîñ-
òîÿíåí, à äðóãèÿò ñå óâåëè÷àâà äâà ïúòè, òî è ïðîèçâåäåíèåòî ñå óâå-
ëè÷àâà äâà ïúòè. Èçâåäåíè ïî èíäóêòèâåí ïúò, òåçè óìîçàêëþ÷åíèÿ ñà
îñíîâà çà èçïîëçâàíå íà óñòíî ñìÿòàíå ÷ðåç çàêðúãëÿíå. Çà óñúâúð-
øåíñòâàíå çíàíèÿòà íà ó÷åíèöèòå çà çàâèñèìîñòèòå å äîáðå òå äà ñå
ïðèëàãàò ïðè ðåøàâàíå íà çàäà÷è, â êîèòî òðÿáâà äà ñå îòêðèå äàäåíà
çàâèñèìîñò è ñúùàòà äà ñå èçïîëçâà çà äîïîïúëâàíå íà ðåäèöà îò
÷èñëà, òàáëèöà, äèàãðàìà è äð. Íàïð.: “Ïîïúëíåòå ëèïñâàùèòå ÷èñëà:”
4, 13, 22, 31, …

Ïðèìåð 6. Ðåøàâàíåòî íà çàäà÷è, â êîèòî ñå ïðîñëåäÿâàò çàâè-
ñèìîñòè ìåæäó èçìåíåíèåòî íà êîìïîíåíòèòå è èçìåíåíèåòî íà
ðåçóëòàòèòå íà àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè, ñà îñíîâà çà ïðîïåäåâ-
òèêà íà ïîíÿòèåòî ôóíêöèÿ. Íàïðèìåð çàäà÷èòå, ïðåäñòàâåíè â òàá-
ëèöèòå:

а 5 5 5 5 5 
в 0 2 4 6 8 

а + в      

а 4 8 16 32 64 
в 3 3 3 3 3 

а . в      

а  5    
в 12 17 22   

а + в 17  27   

 

15 20 

25 30 

13 

20 
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а 3 3 3 3 3 
в 4 6 8 10 12 

а.в      

 + 3 

0  
4  
5  
7  
6  

Çàäàâàò ñúîòâåòíî ôóíêöèÿòà y = 3.x ñ äåôèíèöèîííî ìíîæåñòâî
÷èñëàòà îò âòîðèÿ ðåä, à è ôóíêöèÿòà y = x + 3 ñ äåôèíèöèîííî
ìíîæåñòâî ÷èñëàòà â ïúðâàòà êîëîíà. (11)

(1) Èçâåæäàíå íà ïðàâèëàòà çà íàìèðàíå íà íåèçâåñòåí êîìïîíåíò
íà àðèòìåòè÷íà îïåðàöèÿ.

×ðåç ñèñòåìè çàäà÷è, îòðàçÿâàùè âðúçêàòà ìåæäó ñúáèðàíå è
èçâàæäàíå èëè óìíîæåíèå è äåëåíèå ñå èçâåæäàò çàâèñèìîñòèòå ñúîò-
âåòíî ìåæäó ñúáèðàåìèòå è ñáîðà è ìíîæèòåëèòå è ïðîèçâåäåíèåòî.
Íà òàçè îñíîâà ñå îòêðèâà íà÷èíà çà íàìèðàíå íà íåèçâåñòíî ñúáè-
ðàåìî è íåèçâåñòåí ìíîæèòåë. Åäèí âàðèàíò íà ñèñòåìà (ïîñëåäî-
âàòåëíîñò) îò çàäà÷è çà âúâåæäàíå çà çàâèñèìîñòòà ìåæäó ñúáèðàåìèòå
è ñáîðà è ìíîæèòåëèòå è ïðîèçâåäåíèåòî ìîæå äà áúäå ñëåäíèÿò:

2 + 3 = ?4 + 5 = ?1 + 9 = ?
5 ­ 3 = ?9 ­ 5 = ?10 ­ 9 = ?
5 ­ 2 = ?9 ­ 4 = ?10 ­ 1 = ?

2.3 = ?4.5 = ?1.9 = ?
6:3 = ?20:5 = ?9:9 = ?
6:2 = ?20:4 = ?9:1 = ?

ñëåä ñðàâíÿâàíå íà çàäà÷èòå ïî òðîéêè è çàäà÷èòå âúâ âñÿêà òðîéêà
çàäà÷è, èíäóêòèâíî ñå äîñòèãà äî ñëåäíèòå èçâîäè:

Èçâîä 1: Àêî îò ñáîðà èçâàäèì åäíî îò ñúáèðàåìèòå, ïîëó÷àâàìå
äðóãîòî ñúáèðàåìî.

Èçâîä 2: Àêî ïðîèçâåäåíèåòî ðàçäåëèì íà åäèí îò ìíîæèòåëèòå,
ïîëó÷àâàìå äðóãèÿ ìíîæèòåë.

(2)Èçÿñíÿâàíå íà ïðàâèëàòà çà íàìèðàíå ñáîð è ðàçëèêà íà ïî-
äîáíè åäíî÷ëåíè.
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Ñëåä ðåøàâàíå íà çàäà÷è îò âèäà
4 + 4 + 4 = 3.4
à + à + à = 3.à
2.à = à + à
3.à = à + à + à
2.à + 3.à = à + à + à + à + à = 5.à

÷ðåç ïðèëîæåíèå íà çàíàíèÿòà íà ó÷åíèöèòå çà óìíîæåíèå íà ñáîð ñ
÷èñëî, èíäóêòèâíî ñå îòêðèâà, ÷å 2.à + 3.à = (2 + 3).à = 5.à.

Ä) Èçó÷àâàíå íà ãåîìåòðè÷íè îáåêòè è èçñëåäâàíå íà òåõíèòå
ñâîéñòâà.

Ïðèìåð 7. Âúâåæäàíå íà ïîíÿòèåòî ðàâíîñòðàíåí òðèúãúëíèê.
Ñëåä íàáëþäåíèå íà êîíêðåòíè ðàâíîñòðàííè òðèúãúëíèöè, íà

ó÷åíèöèòå å äîáðå äà ñå ïîñòàâè çàäà÷à äà èçìåðÿò è ñðàâíÿò ñòðàíèòå
íà âñåêè îò òÿõ. Ðåçóëòàòèòå îò òåçè äåéíîñòè å ïîäõîäÿùî äà ñå çàïè-
øàò â òàáëèöà îò âèäà

Ñëåä áåñåäà ñå îòêðèâà îáùîòî ñâîéñòâî íà âñè÷êè ðàçãëåäàíè
òðèúãúëíèöè (÷å èìàò ðàâíè ñòðàíè) è ñå äîñòèãà äî îáîáùåíèå çà
âåñêè òðèúãúëíèê îò òîçè âèä. Òúé êàòî ñúùåñòâóâà ñìèñëîâà è ëîãè-
÷åñêà âðúçêà ìåæäó ñúäúðæàíèåòî è òåðìèíà íà ïîíÿòèåòî (ðàâíè
ñòðàíè ­ ðàâíîñòðàíåí òðèúãúëíèê), å äîáðå òÿ äà ñå ïîñî÷âà íà ó÷åíè-
öèòå è òàêà òå îòêðèâàò òåðìèíà íà íîâîòî ïîíÿòèå, çàïîìíÿò ãî ïî-
ëåñíî è ñúçíàòåëíî ãî ñâúðçâàò ñúñ ñúùåñòâåíîòî ñâîéñòâî íà ðàâíî-
ñòðàííèÿ òðèúãúëíèê.

Èçïîëçâàíåòî íà èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå
ïî ìàòåìàòèêà òðÿáâà äà îòãîâàðÿ íà íÿêîè èçèñêâàíèÿ:

• Ïðè ðàçñúæäåíèÿ ïî íåïúëíà èíäóêöèÿ å âúçìîæíî äà ñå äîïóñ-
íàò ãðåøêè îò ó÷åíèöèòå, â ðåçóëòàò îò èçïîëçâàíå íà òàêà íàðå÷åíàòà
“ñëàáà èíäóêöèÿ”, ïðè êîÿòî îò åäèí ïðèìåð èëè îò íåïðåäñòàâèòåëíà
ãðóïà ÷àñòíè ñëó÷àè ñå ïðàâè èçâîä ïî èíäóêöèÿ. Çà ïðåäîòâðàòÿâàíå
íà ãðåøêè îò òîçè âèä å ïîëåçíî äà ñå ïðîâîêèðà ìèñëåíåòî íà ó÷å-
íèöèòå ñ òàêèâà çàäà÷è è ñèòóàöèè, êîèòî âîäÿò äî ãðåøíè èíäóêòèâ-
íè óìîçàêëþ÷åíèÿ:

АВ 4 см 6 см 3 см 7 дм 8 мм 2 см 
ВС 4 см 6 см 3 см 7 дм 8 мм 2 см 
СА 4 см 6 см 3 см 7 дм 8 мм 2 см 
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Çàäà÷à 1. Ñðàâíåòå èçðàçèòå, íàìåðåòå îáùîòî â ïîëó÷åíèåòå íåðàâåíñòâà
è ôîðìóëèðàéòå èçâîä:

2 + 3 … 2.3
3 + 4 … 3.4
4 + 5 … 4.5
5 + 6 … 5.6 è ò.í.
Íàïðàâåíèÿò èçâîä “Ñáîðúò íà äâå ïîñëåäîâàòåëíè åñòåñòâåíè

÷èñëà å ïî-ìàëúê îò òÿõíîòî ïðîèçâåäåíèå.” å íåâåðåí, òúé êàòî
0 + 1 > 0.1
1 + 2 > 1.2
Çàäà÷à 2. Ïîïúëíåòå ñëåäíàòà òàáëèöà è îòêðèéòå çàâèñèìîñòòà

ìåæäó ñáîðà è ñúáèðàåìèòå.

Î÷àêâàíèÿò èçâîä “Ñáîðúò å ïî-ãîëÿì îò âñÿêî îò ñúáèðàåìèòå.”
ñå îïðîâåðãàâà ñ ïîäõîäÿù ïîäáîð íà êîíòðàïðèìåðè 1 + 0 = 1 è
2 + 0 = 2;

• Ðàçñúæäåíèÿòà ïî ñõåìàòà íà “ñëàáà èíäóêöèÿ” äàâàò âúçìîæ-
íîñò äà ñå âúâåæäàò ìàòåìàòè÷åñêè çíàíèÿ, ïðè êîèòî ñå ïîÿâÿâàò
åëåìåíòè íà äîêàçàòåëñòâî. Â òîçè ñëó÷àé èíäóêòèâíèòå ðàçñúæäåíèÿ
ñå äîáëèæàâàò äî äåäóêòèâíèòå è ñà ïîçíàòè êàòî ïðåäñòàâèòåëåí
ïðèìåð. Òîçè âèä ðàçñúæäåíèÿ ùå áúäàò ðàçãëåäàíè, êîãàòî ñå èçÿñ-
íÿâà äåäóêòèâíèÿò ïîäõîä è ñâúðçàíèòå ñ íåãî äåäóêòèâíè óìîçà-
êëþ÷åíèÿ;

• Èíäóêòèâíèÿò ïîäõîä òðÿáâà äà ñå èçïîëçâà ïðè îòêðèâàíåòî è
èçó÷àâàíåòî íà îñíîâíè ñúæäåíèÿ, êîèòî ñà òåîðåòè÷íà îñíîâà íà
ó÷åáíîòî ñúäúðæàíèå ïî ìàòåìàòèêà ­ ñâîéñòâà íà àðèòìåòè÷íè îïå-
ðàöèè è ñâîéñòâà íà èçó÷àâàíèòå ãåîìåòðè÷íè ôèãóðè;

• Â èçñëåäâàíèÿòà è óìîçàêëþ÷åíèÿòà ïî èíäóêöèÿ ó÷åíèöèòå
òðÿáâà äà ó÷àñòâàò àêòèâíî êàòî èçêàçâàò îòäåëíè ñúæäåíèÿ, îòêðè-
âàò ñõîäñòâîòî è ðàçëèêàòà è èçêàçâàò óìîçàêëþ÷åíèÿ;

• Òúé êàòî ïî íåïúëíà èíäóêöèÿ ñå äîñòèãà ñå îòêðèâàò èñòèíèòå
êàòî õèïîòåçè, à íå ñå äîêàçâàò, å íåîáõîäèìî äà ñå ïîñî÷âàò è äðóãè
ñúîáðàæåíèÿ çà îáîñíîâêà, êîèòî ñà äîñòúïíè çà ó÷åíèöèòå è äà ñå
òúðñè ïîòâúðæäåíèå â ïðàêòèêàòà.

събираемо 1 2 3 4 5 
събираемо 4 4 4 4 4 

сбор      
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Îò ðàçãëåäàíèòå ïðèìåðè îò ó÷åáíàòà ïðàêòèêà ïî ìàòåìàòèêà â
íà÷àëíèòå êëàñîâå ñå âèæäà, ÷å èíäóêòèâíèÿò ïîäõîä ñå ðåàëèçèðà
÷ðåç íÿêîëêî ìåòîäà íà ïîçíàíèå. Äî îòäåëíèòå îáåêòè ­ åëåìåíòè íà
îáåìà íà ïîíÿòèå îáåêò èëè ïîíÿòèå ðåëàöèÿ è äî ñúæäåíèÿ çà òÿõ ñå
äîñòèãà ÷ðåç àíàëèç. Â ïðîöåñà íà íàáëþäåíèå òåçè îáåêòè ñå ñðàâíÿâàò
è ñëåä àáñòðàõèðàíå è îáîáùåíèå ñå äîñòèãà äî íÿêàêâî íîâî çíàíèå
èëè èçâîä. Ñïåöèàëíî â ñëó÷àèòå, êîãàòî ñå ñòèãà äî èçêàçâàíå íà òâúð-
äåíèå ÷ðåç ðàçñúæäåíèÿ ïî íåïúëíà èíäóêöèÿ (à òÿ ïðåîáëàäàâà â
íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà) â ðåçóëòàò îò íàáëþäåíèå íà îò-
äåëíè ÷àñòíè ñëó÷àè (ñúæäåíèÿ) ñå ôîðìóëèðà èíäóêöèîííî ïðåäïîëî-
æåíèå, êîåòî îáèêíîâåíî èìà âðúçêà ñ îïèòà, ñ ôàêòèòå è ñ äåéñòâè-
òåëíîñòòà. Òîâà îçíà÷àâà, ÷å òâúðäåíèåòî íå å äîêàçàíî, ò.å. íå ìîæå
äà ïðåòåíäèðà çà èñòèííîñò, òî å ñàìî îïèò äà ñå ñòèãíå äî èñòèíàòà.
Ñëåäîâàòåëíî ñëåä ðàçñúæäåíèÿ ïî òàçè ñõåìà ó÷åíèöèòå ñòèãàò äî
òî÷íî ôîðìóëèðàí îáùî òâúðäåíèå, êîåòî ìîæå äà ñå íàðå÷å “ïðîáíî
òâúðäåíèå”. Èñòèííîñòòà íà òîâà òâúðäåíèå ñå çàñèëâà, àêî òî ñå
ïîòâúðæäàâà îò íîâ ÷àñòåí ñëó÷àé. Îò äðóãà ñòðàíà, èçâîäúò, íàïðàâåí
ïî ïúòÿ íà íåïúëíà èíäóêöèÿ, å íåîáîñíîâàí, íî çà ó÷åíèöèòå â ïîâå÷åòî
ñëó÷àè òîé å íàïúëíî äîñòîâåðåí, äàæå î÷åâèäåí. Çàòîâà å öåëåñúîá-
ðàçíî ó÷èòåëÿò äà ïðåäëàãà ðàçëè÷íè ñúîáðàæåíèÿ çà îáîñíîâêà, ÷ðåç
êîèòî äà àêòèâèçèðà ìèñëîâíàòà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå.

Íåçàâèñèìî îò íÿêîè íåäîñòàòúöè íà íåïúëíàòà èíäóêöèÿ, ó÷åá-
íàòà ïðàêòèêà è òåîðåòè÷íèòå èçñëåäâàíèÿ ïîêàçâàò, ÷å òÿ å íàäåæä-
íî è ïîëåçíî ñðåäñòâî çà äîñòèãàíå äî íîâè çíàíèÿ è çà óáåæäàâàíå
âúâ âåðíîñòòà íà îñíîâíè òâúðäåíèÿ â íà÷àëíèÿ ó÷èëèùåí êóðñ ïî
ìàòåìàòèêà. Ïðåäèìñòâàòà íà ðàçñúæäåíèÿòà ïî èíäóêöèÿ è íà èí-
äóêòèâíèÿ ïîäõîä ìîãàò äà ñå ñèñòåìàòèçèðàò êàêòî ñëåäâà:

• Òå ñúîòâåòñòâàò íà ïðåîáëàäàâàùîòî êîíêðåòíî-îáðàçíî ìèñëåíå
íà ó÷åíèöèòå â íà÷àëíà ó÷èëèùíà âúçðàñò;

• Èçïîëçâàíåòî íà èíäóêòèâåí ïîäõîä äàâà âúçìîæíîñò çà àêòèâíî
ó÷àñòèå íà ïîâå÷å äåöà ïðè âúâåæäàíå è îïåðèðàíå ñ ìàòåìàòè÷åñêè
çíàíèÿ è òÿõíîòî ñëîâåñíî èëè ñèìâîëè÷íî ïðåäñòàâÿíå. Ò.å. ðàçñúæ-
äåíèÿòà ïî èíäóêöèÿ ñúçäàâà ðåàëíè âúçìîæíîñòè çà àêòèâèçèðàíå
íà ïîçíàâàòåëíàòà è òâîð÷åñêà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå;

• Â èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä ñå ðåàëèçèðà åäèí îò îñíîâíèòå äèäàê-
òè÷åñêè ïðèíöèïè ­ îò ïðîñòî êúì ñëîæíî, îò ëåñíî êúì òðóäíî, îò
êîíêðåòíî êúì àáñòðàêòíî è îò ïîçíàòî êúì íåïîçíàòî.
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Äåäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå. Äåäóêòèâíèÿò
ïîäõîä â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå
Äåäóêòèâíîòî óìîçàêëþ÷åíèå å òàêàâà ôîðìà íà ìèñëåíå, ïðè

êîÿòî îò åäíè âåðíè ñúæäåíèÿ ñå ïîëó÷àâàò äðóãè âåðíè ñúæäåíèÿ íà
îñíîâàòà íà çàêîíè è ïðàâèëà çà èçâîä îò ëîãèêàòà. Çà ðàçëèêà îò
èíäóêòèâíèòå óìîçàêëþ÷åíèå, ïðè äåäóêòèâíèòå äâèæåíèåòî íà
ìèñúëòà å îò îáùîòî êúì ÷àñòíîòî, îò óìîçàêëþ÷åíèå ñ îïðåäå-
ëåíà ñòåïåí íà îáùíîñò, êúì íîâî ïîçíàíèå ñ ïî-ìàëêà ñòåïåí íà
îáùíîñò (À. Áúíêîâ, 1975, 268).

Ìàòåìàòèêàòà å äåäóêòèâíà íàóêà è èìåííî äåäóêòèâíèòå ðàçñúæ-
äåíèÿ âúçïèòàâàò ñòðîãîñò, òî÷íîñò è ëàêîíè÷íîñò íà ìèñëåíåòî. Åòî
çàùî çàäà÷àòà íà îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà çà ðàçâèòèå íà ìàòåìà-
òè÷åñêî ìèñëåíå íà ó÷åíèöèòå ïî ñúùåñòâî å çàäà÷à çà ðàçâèòèå íà
äåäóêòèâíîòî ìèñëåíå. Íî, îò äðóãà ñòðàíà, âúçðàñòîâèòå îñîáåíîñòè
íà ó÷åíèöèòå îò íà÷àëíèòå êëàñîâå ïðàâÿò íåâúçìîæíî èçïîëçâàíåòî
íà äåäóêöèÿòà â ÷èñò âèä. Çàòîâà â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòåìàòèêà
ñå èçïîëçâàò ñàìî íÿêîè åëåìåíòè íà äåäóêöèÿòà, êàòî ñå ïðàâè ïðîïå-
äåâòèêà â íåÿâåí âèä íà äåäóêòèâíî óìîçàêëþ÷åíèå ÷ðåç ðåøàâàíå íà
äîñòúïíè çà ó÷åíèöèòå çàäà÷è îò ó÷åáíîòî ñúäúðæàíèå.

Â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå äåäóêòèâíèòå
ðàçñúæäåíèÿ ñå èçâúðøâàò ïî åäíà îò ñëåäíèòå ñõåìè:

              (  õ Î Ì, Ð(õ)), õ
0
  Ì

(1)
     Ð(õ

0
)

(2) Ïî ïðàâèëàòà çà èçâîä:
pq, p
    q
pq,ù q
   ù p

Âàæíà îñîáåíîñò íà èçïîëçâàíå íà äåäóêòèâíèòå ðàçñúæäåíèÿ â
íà÷àëíà ó÷èëèùíà âúçðàñò å òÿõíàòà âçàèìíà âðúçêà ñ èíäóêòèâíèòå.
Ñëó÷àèòå, â êîèòî ñå ñúäúðæàò åëåìåíòè íà äåäóêöèÿ è â íåÿâåí âèä
íà äåäóêòèâåí ïîäõîä â íà÷àëíèÿ ó÷èëèùåí êóðñ ïî ìàòåìàòèêà, ñà
ñëåäíèòå:

À) Îáîñíîâàâàíå íà ñâîéñòâàòà íà àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè
÷ðåç ñúîòâåòíèòå îïåðàöèè ñ ìíîæåñòâà êàòî ñå èçïîëçâà ïðåä-
ñòàâèòåëåí ïðèìåð.

 A
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Ïðèìåð 8. Ðàçìåñòèòåëíîòî ñâîéñòâî íà ñáîðà íà äâå åñòåñòâåíè ÷èñëà
ñå îñíîâàâà íà ðàçìåñòèòåëíîòî ñâîéñòâî íà îáåäèíåíèåòî íà ìíîæåñòâà,
ò.å. ÀÂ = ÂÀ  à + â = â + à, êúäåòî à è â ñà ðàâíè ñúîòâåòíî íà áðîÿ
íà åëåìåíòèòå íà ìíîæåñòâàòà À è Â. Ñëåäîâàòåëíî ðåøàâàíåòî íà çàäà÷àòà
çà âúâåæäàíå íà òîâà ñâîéñòâî, îñíîâàíà íà ïðåäñòàâèòåëåí ïðèìåð ïðåìèíàâà
ïðåç ñëåäíèòå åòàïè:

• Îáåäèíåíèå íà äâå äàäåíè ìíîæåñòâà êàòî êúì åëåìåíòèòå íà
óñëîâíî ïðèåòîòî çà âòîðî ìíîæåñòâî êúì åëåìåíòèòå íà óñëîâíî
ïðèåòîòî çà ïúðâî ìíîæåñòâî (íàìèðàíå íà îáåäèíåíèåòî ÀÈÂ);

• Îáåäèíåíèå íà ìíîæåñòâàòà êàòî åëåìåíòèòå íà “ïúðâîòî ìíî-
æåñòâî” ñå ïðèñúåäèíÿâàò êúì åëåìåíòèòå íà “âòîðîòî ìíîæåñòâî”
(íàìèðàíå íà îáåäèíåíèåòî ÂÈÀ);

• Óñòàíîâÿâà ñå, ÷å è â äâàòà ñëó÷àÿ ñå ïîëó÷àâà åäíî è ñúùî
ìíîæåñòâî è ñëåäîâàòåëíî è áðîÿò íà òåõíèòå åëåìåíòè å åäèí è ñúù.

• Èçïîëçâàò ñå çíàíèÿòà íà ó÷åíèöèòå çà ñúäúðæàíèåòî íà îïåðà-
öèÿòà ñúáèðàíå, à èìåííî ÷å áðîÿò íà åëåìåíòèòå íà îáåäèíåíèåòî íà
äâå ìíîæåñòâà å ðàâåí íà ñáîðà îò áðîÿ íà åëåìåíòèòå íà äâåòå èçõîäíè
ìíîæåñòâà è ñå íàìèðàò à + â è â + à;

• Äîñòèãàíå äî ðàâåíñòâàòà à + â = ñ è â + à = ñ;
• Îáîáùàâàíå è çàïèñâàíå íà ðàâåíñòâîòî à + â = â + à;
• Ôîðìóëèðàíå íà ñâîéñòâîòî.
Ãîðåïîñî÷åíèåòå åòàïè ñå îñúùåñòâÿâàò â ðàçëè÷íè ïåðèîäè îò

îáó÷åíèåòî è â ïîñëåäîâàòåëíîñò îò óðîöè ïî ìàòåìàòèêà.
Ïðèìåð 9. Âúâåæäàíåòî íà ñúäðóæèòåëíîòî ñâîéñòâî íà ñáîðà

ñúùî å âúçìîæíî äà ñå èçâúðøè ÷ðåç ïðåäñòàâèòåëåí ïðèìåð. Èçïîë-
çâàíåòî íà ïðåäñòàâèòåëåí ïðèìåð å îñíîâàíî íà ñúäðóæèòåëíîòî
ñâîéñòâî íà îáåäèíåíèå íà ìíîæåñòâà, ò.å. (ÀÂ)Ñ = À(ÂÑ) 
(à + â) + ñ = à + (â + ñ), êúäåòî à, â è ñ ñà ðàâíè ñúîòâåòíî íà áðîÿ íà
åëåìåíòèòå íà À, Â è Ñ.

Ðåøàâàíåòî íà çàäà÷àòà çà âúâåæäàíå íà ñúäðóæèòåëíîòî ñâîéñòâî
ïðåìèíàâà ïðåç åòàïè, àíàëîãè÷íè íà òåçè ïðè ðàçìåñòèòåëíîòî
ñâîéñòâî:

• Îáåäèíåíèå íà òðè äàäåíè ìíîæåñòâà À, Â è Ñ êàòî êúì îáå-
äèíåíèåòî íà À è Â ñå ïðèñúåäèíÿâàò åëåìåíòèòå íà Ñ (íàìèðàíå íà
îáåäèíåíèåòî (ÀÂ) Ñ);

• Îáåäèíåíèå íà ñúùèòå òðè ìíîæåñòâà êàòî êúì À ñå ïðèñúå-
äèíÿâàò åëåìåíòèòå íà îáåäèíåíèåòî íà Â è Ñ (íàìèðàíå íà îáåäè-
íåíèåòî À(ÂÑ));
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• Óñòàíîâÿâà ñå, ÷å è â äâàòà ñëó÷àÿ ñå ïîëó÷àâà åäíî è ñúùî ìíî-
æåñòâî è ñëåäîâàòåëíî è áðîÿò íà òåõíèòå åëåìåíòè å åäèí è ñúù.

• Èçïîëçâàò ñå çíàíèÿòà íà ó÷åíèöèòå çà ñúäúðæàíèåòî íà îïåðà-
öèÿòà ñúáèðàíå è ñå íàìèðà áðîÿ íà åëåìåíòèòå íà îáåäèíåíèåòî âúâ
âñåêè îò ñëó÷àèòå: (à + â) + ñ è à + (â + ñ);

• Äîñòèãàíå äî ðàâåíñòâàòà (à + â) + ñ = d è à + (â + ñ) = d;
• Îáîáùàâàíå è çàïèñâàíå íà ðàâåíñòâîòî (à + â) + ñ = à + (â + ñ);
• Äîñòèãàíå äî ñëåäâàùî îáîáùåíèå, ÷å ñúäðóæèòåëíîòî ñâîéñòâî

íà ñúáèðàíåòî äàâà âúçìîæíîñò äà ñå íàìèðà ñáîð íà ïîâå÷å îò äâå
ñúáèðàåìè è òîçè ñáîð äà ñå çàïèñâà áåç ñêîáè;

• Ôîðìóëèðàíå íà ñâîéñòâîòî.

Á) Èçïîëçâàíå ñâîéñòâàòà íà àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè çà ðàöèî-
íàëíè ïðåñìÿòàíèÿ.

Ïðèìåð 10. Íåêà ðàçãëåäàìå ñëåäíàòà çàäà÷à: “Ïðåñìåòíåòå ïî
ðàöèîíàëåí íà÷èí ñáîðà 7 + 8 + 3”. Ïðè ðåøàâàíåòî £ ÷ðåç îáÿñíåíèå
è áåñåäà, ó÷åíèöèòå ñå íàñî÷âàò êúì ðàçñúæäåíèÿ ïî ñõåìà (1), êîèòî
ïðåìèíàâàò ïðåç ñëåäíèòå åòàïè:

1. Çà âñè÷êè åñòåñòâåíè ÷èñëà à + â = â + à è (à + â) + ñ =
à + (â + ñ) (îáùî òâúðäåíèå ­ (  õ  Ì, Ð(õ)).

2. 7, 8 è 3 ñà åñòåñòâåíè ÷èñëà (÷àñòíî òâúðäåíèå ­ õ
0
  Ì).

3. Ñëåäîâàòåëíî çà òÿõ ñúùî ñà â ñèëà òåçè ñâîéñòâà (íîâî ÷àñòíî
òâúðäåíèå ­ Ð(õ

0
)) è ìîæåì äà ãè ïðèëîæèì è äà ïðåñìåòíåì

ðàöèîíàëíî ñáîðà, ò.å. 7 + 8 + 3 = (7 + 3) + 8 = 10 + 8 = 18.

Â) Îïðåäåëÿíå âèäà íà äàäåí ìàòåìàòè÷åñêè îáåêò.
Ïðèìåð 11. Ïðè îïðåäåëÿíå âèäà íà äàäåí úãúë, ÷ðåç áåñåäà

ó÷èòåëÿò íàñî÷âà ïîçíàâàòåëíàòà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå êúì èçïîëçâàíå
íà äåäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ïî ñõåìà (1), ñëåäâàéêè åòàïèòå:

1. Âñåêè úãúë, ïî-ìàëúê îò ïðàâèÿ å îñòúð (îáùî òâúðäåíèå ­
(  õ Î Ì, Ð(õ)).

2. Úãúë ÀÎÂ å ïî-ìàëúê îò ïðàâèÿ úãúë (÷àñòíî òâúðäåíèå ­
õ

0
  Ì).

3. Ñëåäîâàòåëíî úãúë ÀÎÂ å îñòúð (íîâî ÷àñòíî òâúðäåíèå ­ Ð(õ
0
)).

Îáèêíîâåíî ðàçñúæäåíèÿòà â ñëó÷àè êàòî òîçè ñå èçâúðøâàò ïî
ñõåìà (1) êàòî ñå èçêàçâàò âòîðîòî è òðåòîòî ñúæäåíèå, à ïúðâîòî ñå
ïðåäïîëàãà, ÷å ïðèñúñòâà íåÿâíî â ðåøàâàíåòî íà çàäà÷àòà.

 A

 A
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Ã) Ëîãè÷åñêè ðàçñúæäåíèÿ ïî ïðàâèëàòà çà èçâîä (2).
Ïðèìåð 12. Ðåøàâàíå íà çàäà÷è, â êîèòî ñå ïðèëàãà âðúçêàòà ìåæäó

ñúáèðàíå è èçâàæäàíå èëè ìåæäó óìíîæåíèå è äåëåíèå. Íàïðèìåð:
Çàäà÷à 1. Âÿðíî ëè å, ÷å 48:6 = 7?
Çàäà÷à 2. Âÿðíî ëè å, ÷å 25 ­ 11 = 13?
Çàäà÷à 3. Êàòî çíàåòå, ÷å 15 + 3 = 18, íàìåðåòå ðàçëèêàòà 18 ­ 3.
Çàäà÷à 4. Îáîñíîâåòå ïðàâèëîòî, ÷å ñ ÷èñëîòî íóëà íå ìîæå äà ñå

äåëè.
Ñõåìèòå, ïî êîèòî ñå ðàçñúæäàâà ïðè ðåøàâàíå íà ïîñî÷åíèòå

çàäà÷è ñà ñúîòâåòíî:

Çàäà÷à 1:
1. Àêî 48:6 = 7, òî 7.6 = 48 (48:6 = 7 (p)  7.6 = 48 (q)).
2. 7.6 ¹ 48 ( q ).
3. Ñëåäîâàòåëíî 48:6 ¹ 7 ( p).
Ðàçñúæäåíèÿòà ïðè ðåøàâàíå íà çàäà÷à 2 ñå èçâúðøâàò ïî àíàëî-

ãè÷íà ñõåìà íà òàçè ïðè çàäà÷à 1, íî ñå èçïîëçâà âðúçêàòà ìåæäó ñúáè-
ðàíå è èçâàæäàíå.

Çàäà÷à 3:
1. Àêî 15 + 3 = 18, òî 18 ­ 3 = 15 (15 + 3 = 18 (p)  18 ­ 3 = 15 (q)).
2. Ïî óñëîâèå 15 + 3 = 18 (p).
3. Ñëåäîâàòåëíî 18 ­ 3 = 15 (q).

Çàäà÷à 4: ×ðåç ðåøàâàíå íà äîñòúïíè çàäà÷è, ó÷åíèöèòå ìîãàò äà
ñå íàñî÷àò êúì ðàçñúæäåíèÿ ïî âòîðîòî ïðàâèëî çà èçâîä îò ïðàâèëàòà
(2) (mod. tol.). Ïðåäëàãàò ñå ðàçëè÷íè çàäà÷è ñ äåëèòåë 0. Ñëåä ïðåäïî-
ëîæåíèÿòà çà ïîëó÷åíèòå ÷àñòíè ñå èçâúðøâàò ðàçñúæäåíèÿ ïî ãîðåïî-
ñî÷åíàòà ëîãè÷åñêà ñõåìà è ñå äîñòèãà äî ïðîòèâîðå÷èå. Íàïð. àêî
5:0 = 5 òî 5.0 = 5 (5:0 = 5 (p)   5.0 = 5 (q)). Íî îò óìíîæåíèåòî ñ 0 å
èçâåñòíî, ÷å 5.0 = 0 ( q). Ñëåäîâàòåëíî ïðåäïîëàãàåìîòî ÷àñòíî íå  å
âÿðíî íàìåðåíî, ò.å 5:0 ¹ 5 ( p). Ñ àíàëîãè÷íè ðàçñúæäåíèÿ ñå ñòèãà
äî ïðîòèâîðå÷èå è ïðè äðóãè çàäà÷è îò ñúùèÿ âèä. Òàêà ñ ïîìîùòà è
íà èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ñå çàáåëÿçâà, ÷å êàêâîòî è ÷èñëî äà ñå
ïîñî÷è çà ÷àñòíî ñå äîñòèãà äî íåâúçìîæíîñò òîâà äà å òúðñåíîòî
÷èñëî è ñå îáîñíîâàâà, ÷å ñ ÷èñëîòî 0 íå ìîæå äà ñå äåëè.

Ä) Èçó÷àâàíå íà íÿêîè ãðóïè àðèòìåòè÷íè çíàíèÿ.
Ïðèìåð 13. Èçïîëçâàíå íà ðàçìåñòèòåëíîòî ñâîéñòâî íà óìíîæå-

íèåòî ïðè èçó÷àâàíå íà òàáëèöèòå çà óìíîæåíèå. Ðàçñúæäåíèÿòà ïðè
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ðåøàâàíå íà çàäà÷è îò òîçè âèä ñå èçâúðøâàò ïî ñõåìà (1). Ïðè ðàçãëåæäàíå
íà âñÿêà òàáëèöà ñ ïîìîùòà íà äåäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ó÷åíèöèòå òðÿáâà äà
îòêðèÿò, ÷å áðîÿò íà íåïîçíàòèòå òàáëè÷íè ïðîèçâåäåíèÿ îò äàäåíà òàáëèöà
íàìàëÿâà, àêî ñå ïðèëîæè ðàçìåñòèòåëíîòî ñâîéñòâî íà óìíîæåíèåòî. Òàçè
èäåÿ ìîæå äà ñå èëþñòðèðà ñ êîíêðåòíà òàáëèöà:

1.6 = 6
2.6 = 6.2 = 12 (ïîçíàòî ïðîèçâåäåíèå îò òàáëèöàòà çà óìíîæåíèå ñ 2)
3.6 = 6.3 = 18 (ïîçíàòî ïðîèçâåäåíèå îò òàáëèöàòà çà óìíîæåíèå ñ 3)
4.6 = 6.4 = 24 (ïîçíàòî ïðîèçâåäåíèå îò òàáëèöàòà çà óìíîæåíèå ñ 4)
5.6 = 6.5 = 30 (ïîçíàòî ïðîèçâåäåíèå îò òàáëèöàòà çà óìíîæåíèå ñ 5)
6.6 = 36
7.6 = 42
8.6 = 48   íåïîçíàòè ïðîèçâåäåíèÿ
9.6 = 54
10.6 = 60

Îò ðàçãëåäàíèòå ïðèìåðè ñå âèæäà, ÷å äåäóêòèâíèÿò ïîäõîä ñå
ñúñòîè â ïðåíàñÿíå íà çíàíèÿ èëè ñâîéñòâà íà äàäåíî ìàòåìàòè÷åñêî
ïîíÿòèå îáåêò èëè ðåëàöèÿ êúì åëåìåíòèòå íà îáåìà íà ïîíÿòèåòî. Çà
ðàçëèêà îò èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä, êúäåòî àíàëèçúò ïðåäõîæäà ñèíòåçúò,
ëîãèêàòà íà äåäóêòèâíèÿò ïîäõîä èçèñêâà ðàçìåñòâàíå íà òåçè ìèñëîâ-
íè îïåðàöèè è íàñî÷âàíå ïîçíàâàòåëíàòà äåéíîñò íà ó÷åíèöèòå îò
ñèíòåç êúì àíàëèç. Â ðåçóëòàò íà äåäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ñå äîñòèãà
äî èçêàçâàíå íà äåäóêòèâíè óìîçàêëþ÷åíèÿ, êîèòî ñà âåðíè, à íå ñ
âåðîÿòíîñòåí õàðàêòåð, êàêâèòî ñà èíäóêòèâíèòå óìîçàêëþ÷åíèÿ.

Ïðåäñòàâåíèòå ïðèìåðè, êàêòî è ìíîãî äðóãè, ïîêàçâàò ÷å â íåÿâåí
âèä äåäóêöèÿòà çàåìà âàæíî ìÿñòî â íà÷àëíîòî îáó÷åíèå ïî ìàòå-
ìàòèêà. Íî çà äà ñå èçïîëçâàò åôåêòèâíî âúçìîæíîñòèòå íà äåäóêòèâ-
íèÿ ïîäõîä, å íåîáõîäèìî äà ñå ñïàçâàò ñëåäíèòå èçèñêâàíèÿ:

• Äà íå ñå äîïóñêàò òåîðåòèçèðàíå è ïðèáúðçàíè îáîáùåíèÿ;
• Ëîãè÷åñêèÿò êîìïîíåíò íà ðàçãëåäàíèòå çàäà÷è äà áúäå íà âòîðè

ïëàí, à öåëòà äà áúäå ó÷åíèöèòå äà òðóïàò îïèò çà äåäóêòèâíè ðàçñúæ-
äåíèÿ;

• Äà ñå îñèãóðÿâà åäèíñòâî íà èíäóêòèâíèÿ è äåäóêòèâåí ïîäõîä
è äà ñå äàâà ïðåäèìñòâî íà èíäóêòèâíèòå ðàçñúæäåíèÿ.


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Àíàëîãèÿ. Òðàäóêòèâíèÿò ïîäõîä â îáó÷åíèåòî
ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå
Àíàëîãèÿòà å óìîçàêëþ÷åíèå, ïðè êîåòî ñå ïðåíàñÿ èíôîðìàöèÿ

îò åäèí ïðåäìåò íà äðóã âúç îñíîâà íà îïðåäåëåíà âðúçêà ìåæäó
òÿõ (À. Áúíêîâ, 1975, 363). Àíàëîãèÿòà å óìîçàêëþ÷åíèå, ïðè êîåòî îò
ôàêòà, ÷å çà îáåêòèòå à

1
 è à

2
 ñà âåðíè ñúæäåíèÿòà Ð

1
(à

1
), Ð

2
(à

1
), …, Ð

ê
(à

1
)

è Ð
1
(à

2
), Ð

2
(à

2
), …, Ð

ê
(à

2
) è îñâåí òîâà å âÿðíî ñúæäåíèåòî Ð

ê+1
(à

1
), ñå

ïðèåìà, ÷å å âÿðíî è ñúæäåíèåòî Ð
ê+1

(à
2
). Â òîçè ñëó÷àé îò ñõîäñòâîòî

íà îáåêòèòå à
1
 è à

2
 ïî îòíîøåíèå íà ñâîéñòâàòà Ð

1
, Ð

2
, …, Ð

ê
 è îò òîâà,

÷å à
1
 èìà ñâîéñòâîòî Ð

ê+1
, ñå ñ÷èòà ÷å âåðîÿòíî è à

2
 èìà ñâîéñòâîòî

Ð
ê+1

. Ïðè íÿêîè àíàëîãèè îáåêòèòå à
1
 è à

2
 ñà ñèñòåìè, ìåæäó êîèòî å

íàëèöå èçîìîðôèçúì è òîãàâà èçâîäèòå ñà äîñòîâåðíè. Íî ñå íàëàãà
íàé-íàïðåä äà ñå óñòàíîâè, ÷å èçîìîðôèçúì ñúùåñòâóâà. Àêî èçîìîð-
ôèçúì å íàëèöå, òî òîé ñå èçïîëçâà êàòî îáùî òâúðäåíèå è ñå ðàçñúæ-
äàâà ïî ñõåìà (1). Êîãàòî îáà÷å èçîìîðôèçìúò íå å óñòàíîâåí, ïîëó-
÷åíîòî ïî àíàëîãèÿ óìîçàêëþ÷åíèå å ñàìî ïðàâäîïîäîáíî è çàòîâà,
êàêòî ïðè íåïúëíàòà èíäóêöèÿ, òðÿáâà äà ñå òúðñÿò äðóãè ïîäõîäè çà
ñòðîãî îáîñíîâàâàíå âåðíîñòòà íà ïîëó÷åíîòî ïðåäïîëîæåíèå èëè äà
ñå òúðñè ïîòâúðæäåíèå â îïèòà. (È. Ã. Îáùà ìåò.)

Â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà àíàëîãèèòå èìàò, îò åäíà ñòðàíà,
åâðèñòè÷íà ðîëÿ è, îò äðóãà, ïîäïîìàãàò è îáëåê÷àâàò ïàìåòòà. Çàòîâà
ðàçñúæäåíèÿòà ïî àíàëîãèÿ ñå èçïîëçâàò â öåëèÿ ó÷èëèùåí êóðñ ïî
ìàòåìàòèêà, âêëþ÷èòåëíî è â íà÷àëíèòå êëàñîâå. Òðàäóêòèâíèòå ðàç-
ñúæäåíèÿ ñà â îñíîâàòà íà òðàäóêòèâíèÿ ïîäõîä è íà èçêàçâàíåòî íà
óìîçàêëþ÷åíèÿ ïî àíàëîãèÿ è ìîãàò äà ñå ïðåäñòàâÿò ÷ðåç ñëåäíàòà
ñõåìà:

Áåç äà èç÷åðïâàìå âñè÷êè âúçìîæíîñòè íà ñúäúðæàòåëíàòà è
äèäàêòè÷íà ñòðàíà íà îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà â íà÷àëíèòå êëàñîâå,
ùå ïîñî÷èì íÿêîè íÿêîè îò òÿõ, ïðè êîèòî ñå èçïîëçâà òðàäóêòèâíèÿò
ïîäõîä.

обекти или групи 
елементи от обема 

свойства на обектите или групите 

А а, в, с, d 
В а, в, с, х 

извод: d = x 
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À) Ðåøàâàíå íà çàäà÷è, îñíîâàíè íà âðúçêàòà ìåæäó îïåðàöèèòå
ñúáèðàíå è óìíîæåíèå è èçâàæäàíå è äåëåíèå.

Ïðèìåð 14. Èçïîëçâàíå íà àíàëîãèÿ ïðè îòêðèâàíå ñâîéñòâàòà íà
îïåðàöèèòå ñúáèðàíå è óìíîæåíèå. Íàïðèìåð:

à + â = â + à è à.â = â.à
(à + â) + ñ = à + (â + ñ) = à + â + ñ è (à.â).ñ = à.(â.ñ) = à.â.ñ
Ïðèìåð 15. Îòêðèâàíå è èçïîëçâàíå âðúçêàòà ìåæäó ïðàâèëàòà

çà íàìèðàíå íà íåèçâåñòåí êîìïîíåíò íà îïåðàöèèòå ñúáèðàíå è óìíî-
æåíèå è èçâàæäàíå è äåëåíèå.

à + õ = â, õ = â ­ à è à.õ = â, õ = â:à
õ ­ à = â, õ = â + à è õ:à = â, õ = â.à
à ­ õ = â, õ = à ­ â è à:õ = â, õ = à:â

Á) Èçïîëçâàíå íà èçîìîðôèçìà ìåæäó ìíîæåñòâàòà îò ÷èñëàòà
îò 0 äî 10, îò 10 äî 100, îò 100 äî 1000 è ò.í. ×ðåç ðàçñúæäåíèÿ ïî
àíàëîãèÿ ó÷åíèöèòå åñòåñòâåíî ïðåíàñÿò äåéíîñòèòå è àëãîðèòìèòå
çà èçâúðøâàíå íà àðèòìåòè÷íèòå îïåðàöèè è ñâîéñòâàòà èì îò åäíî
÷èñëîâî ìíîæåñòâî â äðóãî.

Â) Îòêðèâàíå íà òåðìèíèòå íà íîâè ïîíÿòèÿ êàòî åäíîöèôðåíè
÷èñëà ­ äâóöèôðåíè ÷èñëà ­ òðèöèôðåíè ÷èñëà ­ ìíîãîöèôðåíè ÷èñëà,
òðèúãúëíèê ­ ÷åòèðèúãúëíèê, ìåòúð ­ êâàäðàòåí ìåòúð è äð.

Âúçìîæíîñòèòå íà òðàäóêòèâíèòå ðàçñúæäåíèÿ òðÿáâà äà ñå èç-
ïîëçâàò øèðîêî, òúé êàòî, îò åäíà ñòðàíà, ó÷åíèöèòå ñå óëåñíÿâàò â
îâëàäÿâàíåòî íà ó÷åáíîòî ñúäúðæàíèå, à, îò äðóãà, ñå ñòèìóëèðà òÿõ-
íàòà íàáëþäàòåëíîñò, øèðîòà íà ìèñëåíå è óìåíèÿ äà èçâúðøâàò îáîá-
ùàâàùà äåéíîñò. Ðîëÿòà íà àíàëîãèÿòà ñå ñúñòîè è â òîâà, ÷å òÿ å
ñèëíî åâðèñòè÷íî ñðåäñòâî, çàùîòî ïîìàãà íà ó÷åíèöèòå äà îòêðèÿò
íîâè îáåêòè èëè íåïîçíàòè ñâîéñòâà íà îáåêòè. Òÿ å îñîáåíî ïîëåçíà
ïðè ñúçíàòåëíî çàïîìíÿíå íà òåðìèíè è ñâîéñòâà íà ñõîäíè ìàòåìà-
òè÷åñêè ïîíÿòèÿ, êàêòî è íà ïðàâèëà è àëãîðèòìè çà ïðåñìÿòàíå ñ
åñòåñòâåíè ÷èñëà. Òàêà ñå ïîñòèãàò, îò åäíà ñòðàíà, ðàçáèðàíå è  èêîíî-
ìè÷íîñò ïðè èçó÷àâàíå íà ìàòåìàòè÷åñêèòå çíàíèÿ è îò äðóãà ­ ñå
îáëåê÷àâà ïàìåòòà. Îñîáåíî âíèìàíèå òðÿáâà äà ñå îáðúùà íà ñëó÷àèòå
íà “çàêîííè àíàëîãèè”, îñíîâàíè íà èçîìîðôèçúì (åäíàêúâ ñòðîåæ)
ìåæäó íÿêîè ìíîæåñòâà. Ñúùåâðåìåííî íà ó÷åíèöèòå òðÿáâà äà ñå
ïîñî÷âà, ÷å èçâîäèòå, ïîëó÷åíè ïî àíàëîãèÿ, èçèñêâàò ñòðîãà îáîñíîâêà,
òúé êàòî ìîãàò äà ñå îêàæàò ïîãðåøíè. Çà öåëòà å íåîáõîäèìî ó÷åíèöèòå
äà ñå ïðåäïàçâàò îò ãðåøíè àíàëîãèè ÷ðåç:



89

• Èçïîëçâàíå íà êîíòðàïðèìåðè, ñ êîèòî ñå ïîêàçâà íåâåðíîñòòà íà
íàïðàâåíèòå èçâîäè ÷ðåç òåçè àíàëîãèè. Íàïð.”Äàäåí å ïðàâîúãúëíèê ñ
äúëæèíà 6 ñì è øèðèíà 4 ñì. Êàê ùå ñå èçìåíè ëèöåòî ìó, àêî óâåëè÷èì
äúëæèíàòà ìó äâà ïúòè è íàìàëèì øèðèíàòà äâà ïúòè? (îòãîâîð ­ íå ñå
ïðîìåíÿ). À àêî óâåëè÷èì äúëæèíàòà ñ 2 ñì, à íàìàëèì øèðèíàòà ñ 2 ñì?”
Ñëåä èçïîëçâàíå íà ãðåøíà àíàëîãèÿ ñå äîñòèãà äî îòãîâîð íà âòîðèÿ âúïðîñ
­ íå ñå ïðîìåíÿ. Ãðåøíàòà àíàëîãèÿ ñå äúëæè íà ãðåøíî ïðåíàñÿíå íà
çàâèñèìîñòèòå ìåæäó ìíîæèòåëèòå è ïðîèçâåäåíèåòî êúì çàâèñèìîñòèòå
ìåæäó ñúáèðàåìèòå è ñáîðà. Ò.å. ãðåøíàòà àíàëîãèÿ ïðè ðåøàâàíå íà
ïîñî÷åíàòà çàäà÷à ñå ñúñòîè â ðàçñúæäåíèÿ îò âèäà (à.2) . (â:2) = à.â  (à
+ 2).(â ­ 2) = à.â. Ðàçñúæäåíèÿòà ïî àíàëîãèÿ, âîäåùè äî âÿðíî
óìîçàêëþ÷åíèå ñå èçâúðøâàò ïî ñõåìàòà (à.2) . (â:2) = à.â  (à + 2) + (â
­ 2)  = à + â, ò.å. àêî àêî óâåëè÷èì äúëæèíàòà ñ 2 ñì, à íàìàëèì øèðèíàòà
ñ 2 ñì, íÿìà äà ñå ïðîìåíè îáèêîëêàòà íà ïðàâîúãúëíèêà;

• Ðàçêðèâàíå è îáÿñíÿâàíå íà ãðåøêàòà â ðàçñúæäåíèÿòà è â ïîëó÷åíèÿ
èçâîä;

• Èçãðàæäàíå ó ó÷åíèöèòå íà óìåíèÿ çà ïðîâåðêà è ñàìîïðîâåðêà;
• Ðàçâèâàíå íà êðèòè÷íîñò íà ìèñëåíåòî.
Äîêàòî ïðè äåäóêòèâíèòå è èíäóêòèâíè ðàçñúæäåíèÿ ñå îñúùåñò-

âÿâà ïðåíîñ íà çíàíèÿ, ñâîéñòâà è àëãîðèòìè ñúîòâåòíî îò äàäåíî
ìàòåìàòè÷åñêî ïîíÿòèå îáåêò èëè ïîíÿòèå ðåëàöèÿ êúì åëåìåíòè îò
îáåìà íà òîâà ïîíÿòèå èëè îáðàòíî, ïðè ðàçñúæäåíèÿòà ïî àíàëîãèÿ
ñå ïðåíàñÿò çíàíèÿ, ñâîéñòâà, ïðàâèëà è àëãîðèòìè îò åäèí ìàòåìà-
òè÷åñêè îáåêò êúì äðóã ìàòåìàòè÷åñêè îáåêò èëè îò åäíà ãðóïà åëåìåí-
òè îò îáåìà íà äàäåíî ïîíÿòèå êúì äðóãà ãðóïà åëåìåíòè îò îáåìà íà
ñúùîòî ïîíÿòèå.

Âêëþ÷âàíåòî íà åëåìåíòè îò ëîãèêàòà â îáó÷åíèåòî ïî ìàòåìàòèêà
â íà÷àëíèòå êëàñîâå å öåëåñúîáðàçíî ïîðàäè åäèíñòâîòî èì ñ àðèòìå-
òè÷íèòå, àëãåáðè÷íè è ãåîìåòðè÷íè çíàíèÿ è ïîðàäè ðîëÿòà íà òåçè
åëåìåíòè çà óñïåøåí ïðåõîä îò êîíêðåòíî-îáðàçíî êúì àáñòðàêòíî-
ëîãè÷åñêî ìèñëåíå. Ðàçñúæäåíèÿòà ïî èíäóêöèÿ, äåäóêöèÿ è àíàëîãèÿ
å íåîáõîäèìî äà ñå ñú÷åòàâàò êàòî ïðåäèìñòâî ñå äàâà íà èíäóêöèÿòà
è àíàëîãèÿòà, òúé êàòî òå äàâàò âúçìîæíîñò çà åâðèñòè÷íà äåéíîñò â
óðîöèòå ïî ìàòåìàòèêà è çà èêîíîìè÷íîñò ïðè óñâîÿâàíå è çàïàìå-
òÿâàíå íà çíàíèÿ, èäåè, òåðìèíè è äð. äåäóêöèÿ å äîáðå äà ñå èçïîëçâà
ñàìî â ñëó÷àèòå, êîãàòî òîâà å äîñòúïíî è îáîñíîâàíî.
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INFERENCES. INDUCTIVE, DEDUCTIVE AND ANALOGOUS REASONING IN
TEACHING PRIMARY SCHOOL MATHEMATICS

IVANKA MINCHEVA
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Summary

In the study some features of using logical elements in teaching primary school
mathematics are considered. Special emphasis is laid on the inductive, deductive
and analogous reasoning. The theoretical ideas are illustrated by various examples
from primary school course of mathematics.




