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АКСИОМАТИЧНИЯТ МЕТОД В
УЧИЛИЩНИЯ КУРС ПО ГЕОМЕТРИЯ

Камелия Колева, Виолета Маринова

Ãåîìåòðèÿòà êàòî åäíà îò íàé-ñòàðèòå íàóêè ñå çàðàæäà îùå â äðåâ-
íèÿ Âàâèëîí è Åãèïåò ïîä âëèÿíèå íà æèçíåíèòå ïîòðåáíîñòè è ðàç-
âèòèåòî íà çåìåäåëèåòî, òúðãîâèÿòà è àñòðîíîìèÿòà è èìà ñàìî åìïèðè-
÷åí õàðàêòåð. Ñëåä óïàäúêà íà åãèïåòñêàòà è øóìåðî-âàâèëîíñêàòà
öèâèëèçàöèè, ãåîìåòðè÷íèòå èì çíàíèÿ ñà óñâîåíè â Åëàäà. Äðåâíèòå
ãúðöè íå ñàìî îáîãàòÿâàò ãåîìåòðèÿòà ñ ìíîæåñòâî íîâè ôàêòè, íî ïðåä-
ïðèåìàò è ñåðèîçíè ñòúïêè êúì óñòàíîâÿâàíåòî èì ÷ðåç ïîðåäèöà îò
ðàçñúæäåíèÿ ò.å. ÷ðåç äîêàçàòåëñòâà.

Òî÷íà ôîðìóëèðîâêà íà ëîãè÷åñêèòå ïðèíöèïè çà ïîñòðîÿâàíå íà
âñè÷êè íàóêè, âêëþ÷èòåëíî è íà ìàòåìàòèêàòà å äàäåíà îò Àðèñòîòåë.
Çà äà ñå èçáåãíå „íåïðèÿòíàòà áåçêðàéíîñò” ïðè äåôèíèðàíå íà ïîíÿòèÿ
è äîêàçâàíå íà òâúðäåíèÿ íà áàçàòà íà ïðåäè òîâà äîêàçàíè, Àðèñòîòåë
ïðåäëàãà ïðèåìàíåòî íà íà÷àëíè òâúðäåíèÿ (î÷åâèäíè), êîèòî íå ñå
äîêàçâàò è îñíîâíè (íåäåôèíèðàíè) ïîíÿòèÿ. Òàêà òîé ñòàâà ðîäîíà÷àë-
íèê íà äåäóêòèâíàòà ñòðóêòóðà íà íàóêèòå.

Â èçïúëíåíèå íà Àðèñòîòåëîâèòå ïðèíöèïè çà ñòðóêòóðèðàíå íà
íàó÷íèòå çíàíèÿ ïðåç IV â. ïð.í.å. ñå ïîÿâÿâàò ñáîðíè ñú÷èíåíèÿ, â êîèòî
ñå ïðàâÿò îïèòè çà ñòðîãî ëîãè÷íî èçëîæåíèå íà ìàòåìàòèêàòà. Òå ñà
èçìåñòåíè ñëåä íàïèñâàíåòî íà çàáåëåæèòåëíîòî ïðîèçâåäåíèå „Åëåìåí-
òè” („Íà÷àëà”) íà àëåêñàíäðèéñêèÿ ãåîìåòúð Åâêëèä (îêîëî 300 ã.
ïð.í.å.), â êîåòî ñ èçêëþ÷èòåëíî ìàéñòîðñòâî ­ îò ãëåäíà òî÷êà íà íàó-
êàòà îò îíîâà âðåìå ­ òîé èçâúðâà ëîãè÷åñêîòî ðàçâèòèå íà ãåîìåòðèÿòà
÷ðåç ñòðîãî èçâåæäàíå íà ñëåäâàùè òâúðäåíèÿ îò ïðåäèøíèòå, òðúã-
âàéêè îò îñíîâíèòå (9 àêñèîìè è 5 ïîñòóëàòà).

Îùå â äðåâíîñòòà ñà çàáåëÿçàíè íÿêîè íåäîñòàòúöè íà äåäóêòèâíîòî
èçëîæåíèå â „Íà÷àëà” (îêàçâà ñå, ÷å 14 îñíîâíè òâúðäåíèÿ íå ñà äîñòà-
òú÷íè çà ëîãè÷åñêàòà ñòðîãîñò â äîêàçàòåëñòâàòà íà òåîðåìèòå è Åâêëèä
íà ìåñòà ïðèáÿãâà äî íàãëåäíàòà ïðåäñòàâà è èíòóèöèÿòà, îñâåí òîâà
ìíîãî îò îñíîâíèòå äåôèíèöèè íå ñà òàêèâà â ëîãè÷åñêèÿ ñìèñúë, à
ñàìî íàãëåäíè îïèñàíèÿ íà ãåîìåòðè÷íèòå ôèãóðè). Îòòîãàâà ïîäîáðÿ-
âàíåòî ìó òðúãâà â äâå íàïðàâëåíèÿ: ëîãè÷åñêî îáîñíîâàâàíå íà àêñèî-
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ìàòèêàòà è îïèòè çà äîêàçàòåëñòâî íà ïåòèÿ ïîñòóëàò1. Ïîñëåäíèÿò ïðèâëè÷à
âíèìàíèåòî íà ìàòåìàòèöèòå â ïðîäúëæåíèå íà 2000 ãîäèíè, ïðåç êîèòî ñà
ïðàâåíè áåçóñïåøíè îïèòè äà áúäå äîêàçàí âúç îñíîâà íà ïðåäøåñòâàùèòå
ãî àêñèîìè. Âìåñòî òîâà ïåòèÿò ïîñòóëàò ñàìî å çàìåíÿí ñ åêâèâàëåíòíè
òâúðäåíèÿ.

Åäâà ïðåç 1823 ã. Ëîáà÷åâñêè, à ìàëêî ïî-êúñíî íåçàâèñèìî îò íåãî
è ß. Áîÿé, äîñòèãàò äî ìèñúëòà, ÷å îòðèöàíèåòî íà ïåòèÿ ïîñòóëàò íà
Åâêëèä íå âîäè äî ïðîòèâîðå÷èå è ñ òîâà ñúçäàâàò íîâà ãåîìåòðè÷íà
ñèñòåìà ­ íååâêëèäîâàòà ãåîìåòðèÿ.

Îïèòèòå äà ñå ïîïðàâè Åâêëèä â ïåòèÿ ïîñòóëàò, êúäåòî òîé å ñúâúð-
øåíî ïðàâ îòêëîíÿâàò çà äúëãî âðåìå ìàòåìàòèöèòå îò ïðåêèÿ ïúò íà
ëîãè÷åñêî óòî÷íÿâàíå íà àêñèîìàòèêàòà è äîêàçàòåëñòâàòà íà Åâêëèä.
Â òîâà íàïðàâëåíèå åäâà ïðåç XIX âåê ñà íàïðàâåíè ñåðèîçíè êðà÷êè
êúì íîâî äåäóêòèâíî ïîñòðîÿâàíå íà ãåîìåòðèÿòà, îòãîâàðÿùî íà ñúâðå-
ìåííèòå èçèñêâàíèÿ íà íàóêàòà. Íåìñêèÿò ìàòåìàòèê Ì. Ïàø â „Ëåêöèè
ïî íîâàòà ãåîìåòðèÿ” (1892 ã.) ðàçðàáîòâà àêñèîìèòå íà íàðåäáàòà,
ñâúðçàíè ñ ëîãè÷åñêè íåîáîñíîâàíîòî äî òîâà âðåìå ïîíÿòèå „ìåæäó”.
Åäíà îò òåçè àêñèîìè íîñè íåãîâîòî èìå. Èòàëèàíñêèÿò ó÷åí Ïåàíî
ïîñòèãà ëîãè÷åñêà çàâúðøåíîñò ïðè èçëàãàíå íà àêñèîìèòå íà
ñâúðçâàíåòî è íàðåäáàòà. À íåãîâèÿò ó÷åíèê Ïèåðè ñå ñòðåìè äà ñâåäå
äî ìèíèìóì îñíîâíèòå ïîíÿòèÿ. Ïðåäè òîâà Ã. Êàíòîð è Ð. Äåäåêèíä
èçñëåäâàò àêñèîìèòå çà íåïðåêúñíàòîñò.

Èçñëåäâàíåòî íà àêñèîìàòèêàòà íà åâêëèäîâàòà ãåîìåòðèÿ å çàâúðøåíî
îò Õèëáåðò ïðåç 1899 ã. â ñòàíàëèÿ êëàñè÷åñêè òðóä „Îñíîâè íà ãåîìåòðèÿòà”.
Â íåãî òîé êîíñòðóèðà àêñèîìàòèêàòà íà åâêëèäîâàòà ãåîìåòðèÿ, ðàç÷ëåíåíà
ïî òîëêîâà åñòåñòâåí íà÷èí, ÷å ëîãè÷åñêàòà ñòðóêòóðà íà ãåîìåòðèÿòà ñòàâà
ñúâúðøåíî ïðîçðà÷íà. Òîâà ïîçâîëÿâà ïúðâî äà ñå ôîðìóëèðàò àêñèîìèòå
ïî íàé-ïðîñò  è íàé-êðàòúê íà÷èí è, âòîðî, äà ñå èçñëåäâà äîêúäå ìîæå äà ñå
ðàçâèâà ãåîìåòðèÿòà, àêî ïîñòàâèì â îñíîâàòà £  íå öÿëàòà àêñèîìàòèêà, à
åäíè èëè äðóãè ãðóïè àêñèîìè. Íåóòî÷íÿâàéêè êîíêðåòíèÿ ñìèñúë íà
ïúðâè÷íèòå ïîíÿòèÿ ­ òî÷êà, ïðàâà è ðàâíèíà, à èçÿñíÿâàéêè ãè åäèíñòâåíî â
àêñèîìèòå, Õèëáåðò íàëàãà ðàçáèðàíåòî, ÷å â ìàòåìàòèêàòà ìîæå äà ñå
ðàçñúæäàâà çà îáåêòè, êîèòî íÿìàò íàãëåäíîñò. Ãåîìåòðè÷íèòå îáåêòè, ñ êîèòî
îïåðèðà êëàñè÷åñêàòà åâêëèäîâà ãåîìåòðèÿ íå ñà åäèíñòâåíî âúçìîæíèòå
îáåêòè íà ìàòåìàòè÷åñêîòî èçñëåäâàíå. Ñëåä Õèëáåðò ñå èçìåíÿ è ñìèñúëà,
êîéòî ñà âëàãàëè äðåâíèòå ãúðöè â ïîíÿòèåòî àêñèîìà: „î÷åâèäíà èñòèíà, íå
èçèñêâàùà äîêàçàòåëñòâî”, íåïîñðåäñòâåí èçðàç íà îáîáùåíèòå îïèòíè ôàêòè.
Ñúâðåìåííàòà íàóêà ïîä àêñèîìè ðàçáèðà âå÷å òâúðäåíèÿ, ïðèåìàíè áåç
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äîêàçàòåëñòâà ñ öåë ðàçêðèâàíå ñúäúðæàíèåòî è âðúçêàòà ìåæäó îñíîâíèòå
ïîíÿòèÿ è íà òÿõíà îñíîâà ïîñòðîÿâàíå íà äåäóêòèâíàòà íàóêà.

Â ìíîãîâåêîâíàòà èñòîðèÿ íà ìàòåìàòèêàòà ñúçäàâàíåòî íà íîâè òåîðèè
è ìåòîäè âèíàãè å ïðåäèçâèêâàëî ñòðåìåæ äà ñå îòðàçÿò òåçè ïîñòèæåíèÿ è â
ïðåïîäàâàíåòî. È òîâà å îáÿñíèìî êàòî ñå èìà ïðåäâèä, ÷å åäèí îò íàé-
âàæíèòå ïðèíöèïè, ïðèëàãàíè â îáó÷åíèåòî å ïðèíöèïúò çà íàó÷íîñò.
Êàçàíîòî ñ ïúëíà ñèëà âàæè çà àêñèîìàòè÷íîòî èçãðàæäàíå íà ó÷èëèùíèÿ
êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ èëè êàêòî ãî íàðè÷àò îùå ñèñòåìàòè÷åí êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ
(4).

Àêî ñå âúçïîëçâàìå îò âñåèçâåñòíèÿ áèîãåíåòè÷åí çàêîí, ÷å âñåêè èíäèâèä
ïðåç èíäèâèäóàëíîòî ñè ðàçâèòèå ïîâòàðÿ íàêðàòêî èñòîðè÷åñêîòî ðàçâèòèå
íà âèäà, â êîíòåêñòà íà ìàòåìàòèêàòà òîâà îçíà÷àâà, ÷å âñåêè ÷îâåê â
óñâîÿâàíåòî íà ìàòåìàòèêàòà ïîâòàðÿ â ñúêðàòåíè ñðîêîâå ìàòåìàòè÷åñêîòî
ðàçâèòèå íà öÿëîòî ÷îâå÷åñòâî (6). Ñëåäîâàòåëíî ïîñòðîÿâàíåòî íà ó÷èëèùíèÿ
êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ íå ìîæå äà íå å ñúîáðàçåíî ñ âúçðàñòîâèòå îñîáåíîñòè íà
ó÷àùèòå è èñòîðè÷åñêîòî ðàçâèòèå íà ãåîìåòðèÿòà êàòî íàóêà. À òîâà
îçíà÷àâà, ÷å àêñèîìàòè÷íîòî èçãðàæäàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ
íå ìîæå äà íå ñå ïðåäøåñòâà îò ïðîïåäåâòè÷åí (íàãëåäíî-èíòóèòèâåí) êóðñ
ïî ãåîìåòðèÿ, êîéòî â ñúêðàòåíè ñðîêîâå äà ïîâòàðÿ ðàçâèòèåòî íà
ãåîìåòðèÿòà â Äðåâåí Åãèïåò, Âàâèëîí è Åëàäà äî íàïèñâàíåòî íà „Åëåìåíòè”
íà Åâêëèä.

Îò äðóãà ñòðàíà, ó÷èëèùíèÿò êóðñ  òðÿáâà äà îòðàçÿâà îáåêòèâíî è
ñúùíîñòòà íà ñúâðåìåííàòà íàóêà ãåîìåòðèÿ, ÷èèòî îñíîâíè èäåè ñà
äåäóêòèâíèÿò ìåòîä è àêñèîìàòè÷íîòî îáîñíîâàâàíå. Èíòåíçèâíèòå
èçñëåäâàíèÿ íà ðåäèöà ãåîìåòðè îò êðàÿ íà XIX âåê è íà÷àëîòî íà XX
âåê è äî íàøè äíè ­ Õèëáåðò, Ïàø, Âåðîíåçå, Ïèåðè, Êàãàí, Ôàëåí,
Øóð, Âàéë, Áàõìàí è äðóãè ïîêàçâà, ÷å åâêëèäîâàòà ãåîìåòðèÿ ìîæå äà
ñå èçãðàäè âúðõó ðàçëè÷íè ïúðâè÷íè ïîíÿòèÿ è ñèñòåìà îò àêñèîìè.
Òîâà åñòåñòâåíî äîâåæäà è äî ñïîðîâå êîÿ àêñèîìàòèêà òî÷íî å
öåëåñúîáðàçíî (îò ìåòîäè÷íà ãëåäíà òî÷êà) äà ñå ïîñòàâè â îñíîâàòà
íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ.

È äîñåãà ãåîìåòðèÿòà, êîÿòî ñå èçó÷àâà â ó÷èëèùå å åâêëèäîâàòà, êîåòî
íå îçíà÷àâà, ÷å òÿ ñå ïîäíàñÿ âúâ ôîðìàòà, ôèêñèðàíà â „Íà÷àëà”. Â ðåçóëòàò
íà òåíäåíöèè, êîèòî çàïî÷âàò äà ñå ïðîÿâÿâàò îùå îò XVIII âåê è èçðàçèòåë,
íà êîèòî å ôðåíñêèÿò ìàòåìàòèê è ìåõàíèê Äàëàìáåð, â ñúâðåìåííèòå
ó÷åáíèöè ïî ãåîìåòðèÿ, ìàêàð è òðàäèöèîííè, èãðàå òâúðäå âàæíà ðîëÿ
÷èñëîòî, ïîëó÷åíî ïðè èçìåðâàíå íà ãåîìåòðè÷íèòå âåëè÷èíè. Òàçè ìåòðè÷íà
ãëåäíà òî÷êà å ïðèíöèïíî ÷óæäà çà Åâêëèä, âúîáùå çà äóõà íà äðåâíîãðúöêàòà
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ãåîìåòðèÿ. Ðàçëè÷èÿòà ìåæäó Åâêëèä è ñúâðåìåííàòà ó÷èëèùíà ãåîìåòðèÿ
íå ñà ìàëêè, âúïðåêè ÷å è ñåãà îñíîâíèòå îáåêòè, ñ êîèòî ñå çàíèìàâà òÿ, ñà
åâêëèäîâèòå: òî÷êà, ïðàâà, ðàâíèíà, îòñå÷êà, úãúë, òðèúãúëíèê, ìíîãîúãúëíèê,
îêðúæíîñò.

Òàêîâà ìåòðè÷íî îáîñíîâàâàíå íà ãåîìåòðèÿòà ñå ñúäúðæà â
àêñèîìàòèêàòà íà Êîëìîãîðîâ. Âñúùíîñò òÿ å ïðåäëîæåíà çà ïðúâ ïúò
îò Â. Ô. Êàãàí ïðåç 1902 ã. , à ïî-êúñíî À. Í. Êîëìîãîðîâ ÿ âèäîèçìåíÿ
è ïðèñïîñîáÿâà çà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ. Àêñèîìàòèêàòà íà
Êîëìîãîðîâ å åäíà îò íàé-÷åñòî èçïîëçâàíèòå â ñúâðåìåííèòå ó÷åáíèöè
ïî ãåîìåòðèÿ, òúé êàòî îò åäíà ñòðàíà îòãîâàðÿ íà ïðèíöèïà çà íàó÷íîñò
(â íåÿ ñå ïðåäñòàâÿò âàæíè èäåè, õàðàêòåðíè çà ñúâðåìåííîòî ðàçâèòèå
íà ìàòåìàòèêàòà êàòî òåîðåòèêî-ìíîæåñòâåíî òðåòèðàíå íà ãåîìåòðè÷-
íèòå ïîíÿòèÿ, èäåÿòà çà ôóíêöèÿ è  èçîáðàæåíèå, èäåÿòà çà äåäóêòèâíî
ïîñòðîÿâàíå íà ìàòåìàòèêàòà è äð. ), è â ñúùîòî âðåìå îñèãóðÿâà èçïúë-
íåíèå íà äðóãèòå äèäàêòè÷íè ïðèíöèïè, ïðåäè âñè÷êî íà ïðèíöèïà çà
äîñòúïíîñò.

Â ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ, íà îñíîâàòà íà àêñèîìàòèêàòà
íà Êîëìîãîðîâ îñíîâíè ïîíÿòèÿ ñà: òî÷êà è ïðàâà, à îñíîâíî îòíîøåíèå
å ðàçñòîÿíèåòî. Ðàâíèíàòà ñå ðàçáèðà êàòî ìíîæåñòâîòî îò âñè÷êè òî÷êè.
Íÿêîè îò ïîäìíîæåñòâàòà íà ðàâíèíàòà ñå ïðèåìàò çà ïðàâè. Â àêñèî-
ìàòèêàòà íà òàêà èçãðàäåíèÿ êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ ñå ñúäúðæàò 12 àêñèî-
ìè, êîèòî îïèñâàò óêàçàíèòå 3 îñíîâíè ïîíÿòèÿ è ñà ðàçäåëåíè ïîäîáíî
àêñèîìèòå íà Õèëáåðò â 5 ãðóïè: I ­ Àêñèîìè íà ñâúðçâàíåòî; II ­ Àê-
ñèîìè íà ðàçñòîÿíèåòî; III ­ Àêñèîìè íà íàðåäáàòà; IV ­ Àêñèîìà çà
ïîäâèæíîñòòà íà ðàâíèíàòà; V ­ Àêñèîìà çà óñïîðåäíîñòòà.

Äðóãà àêñèîìàòèêà, ñ êîÿòî ñà ïðàâåíè îïèòè çà âúâåæäàíå â ó÷è-
ëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ å àêñèîìàòèêàòà íà Âàéë, êîÿòî ñå íàðè÷à
òî÷êîâî-âåêòîðíà àêñèîìàòèêà òúé êàòî îñíîâíè íåîïðåäåëÿåìè ïîíÿ-
òèÿ â íåÿ ñà òî÷êèòå è âåêòîðèòå. Îñíîâíè îòíîøåíèÿ â òàçè àêñèîìàòèêà
ñà ñúáèðàíå íà âåêòîðè, ïðîèçâåäåíèå íà âåêòîð ñ ÷èñëî, ñêàëàðíî ïðîèç-
âåäåíèå íà âåêòîðè è çàäàâàíå íà âåêòîð ñ òî÷êè. Àêñèîìèòå íà Âàéë ñà
ðàçïðåäåëåíè â ïåò ãðóïè: àêñèîìè íà ñúáèðàíåòî íà âåêòîðè, àêñèîìè
íà ïðîèçâåäåíèåòî íà âåêòîð ñ ÷èñëî,àêñèîìè íà ðàçìåðíîñòòà, àêñèîìè
íà ñêàëàðíîòî ïðîèçâåäåíèå íà âåêòîðè è àêñèîìè íà çàäàâàíåòî íà
âåêòîðè ñ òî÷êè.

Äåäóêòèâíîòî ïîñòðîÿâàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ ñúùåñò-
âåíî ñå îòëè÷àâà îò äåäóêòèâíîòî ïîñòðîÿâàíå íà íàó÷íèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ,
ìàêàð è â åäèíèÿ, è â äðóãèÿ ñëó÷àé àêñèîìàòè÷íàòà îñíîâà äà ñå ïîäáèðà ñ
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öåë ïîëó÷àâàíå íà ñòðîéíà ìàòåìàòè÷åñêà òåîðèÿ. Ïðè íàó÷íîòî îáîñíîâàâàíå
íà ãåîìåòðèÿòà èçáîðúò íà òâúðäåíèÿ â êà÷åñòâîòî íà àêñèîìè å â íÿêàêâà
ñòåïåí íåñúùåñòâåí è óñëîâåí. Äåéñòâèòåëíî åäíî è ñúùî òâúðäåíèå â åäíà
ñèñòåìà ìîæå äà áúäå àêñèîìà, à â äðóãà ­ òåîðåìà, ìàêàð äà íå å ïî-ìàëêî
î÷åâèäíà, îòêîëêîòî àêñèîìàòà. Èíà÷å ñòîÿò íåùàòà â ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî
ãåîìåòðèÿ. Ïðåäè âñè÷êî â êà÷åñòâîòî íà àêñèîìè ñëåäâà äà ñå ïðèåìàò
òàêèâà òâúðäåíèÿ, êîèòî ñà î÷åâèäíè çà âúçïðèåìàíå îò ó÷àùèòå. Íÿêîè îò
òåçè àêñèîìè ñå ôîðìóëèðàò â ïî-ñèëíà ôîðìà è áðîÿò èì å ïî-ìàëúê â
ñðàâíåíèå ñ àêñèîìèòå íà íàóêàòà ãåîìåòðèÿ. Ïîçèöèÿòà „÷èñòà ìàòåìàòèêà”
è „áåçóïðå÷íà ëîãèêà” å íåïðèëîæèìà â ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ. Êàêòî
ïèøå Â. Äåïóòàòîâ „ Ïðå-íàñÿíåòî â ïðåïîäàâàíåòî íà åëåìåíòàðíàòà
ãåîìåòðèÿ íà àêñèîìàòèêàòà íà Õèëáåðò è àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä â ÷èñò âèä
áè áèëî áåçóìèå. Â ñðåäíîòî ó÷èëèùå íå ñàìî, ÷å íå òðÿáâà äà ñå èçãîíè
èíòóèöèÿòà, íî íàïðîòèâ òÿ òðÿáâà òàì äà ñå êóëòèâèðà.” (11)

Íÿìà äðóã ó÷èëèùåí ïðåäìåò êàòî ãåîìåòðèÿòà, êîéòî äà ðàçâèâà
äâå ïðîòèâîðå÷èâè òåíäåíöèè: ëîãèêà è èíòóèöèÿ. Âñúùíîñò íèå îòêðè-
âàìå ïðîòèâîðå÷èå îùå â ñàìîòî íà÷àëî íà ñèñòåìàòè÷íèÿ ó÷èëèùåí
êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ ­ ïðîòèâîðå÷èå ìåæäó ðåàëíîñòòà, ïðåäñòàâåíà íà
ðèñóíêàòà, îò åäíà ñòðàíà, è ìèñëèòåëíèòå îáðàçè èëè àáñòðàêòíèòå
ïîíÿòèÿ ­ îò äðóãà. Íàïðèìåð ïðàâà, íàðèñóâàíà âúðõó ëèñò õàðòèÿ, å
ñúâñåì ðàçëè÷íà îò àáñòðàêòíàòà ïðåäñòàâà çà ïðàâà, êîÿòî ìîæå íåîãðà-
íè÷åíî äà ñå ïðîäúëæàâà. Äðóãàòà ñòðàíà íà òîâà ïðîòèâîðå÷èå îòêðè-
âàìå â äîêàçàòåëñòâàòà íà òåîðåìèòå ­ èçèñêâà ñå òå äà ñòàâàò ïî ïúòÿ
íà ÷èñòîòî ëîãè÷åñêî ðàçñúæäåíèå è çàåäíî ñ òîâà, òå íåèçáåæíî ñå
îïèðàò íà íàãëåäíèòå ïðåäñòàâè, òúé êàòî ðåäèöà ïîíÿòèÿ è ñâîéñòâà
íà ôèãóðèòå íå ñà óãîâîðåíè â àêñèîìèòå è â ïî-íàòàòúøíîòî èçëîæåíèå
ñå âúâåæäàò îò íàãëåäíè ñúîáðàæåíèÿ. Íàïðèìåð, íå ñå äîêàçâà, ÷å òî÷êà
îò îòñå÷êàòà ÿ äåëè íà äâå îòñå÷êè, ÷å òðèúãúëíèêúò îãðàíè÷àâà ÷àñò îò
ðàâíèíàòà. Âñè÷êî òîâà å î÷åâèäíî  ìîæå äà îñòàâà â ó÷èëèùíèÿ êóðñ
áåç äîêàçàòåëñòâî è îïðåäåëåíèå, íî íå ñå ñúãëàñóâà ñúñ çàáðàíàòà âúðõó
ïîçîâàâàíå íà î÷åâèäíîñòòà.

Òåçè ïðîòèâîïîëîæíîñòè ñà äèàëåêòè÷åñêè, ò.å. òå ñà âçàèìíî ñâúð-
çàíè è âçàèìíîîáóñëîâåíè è å íåîáõîäèìî äà ñå ñâúðçâàò â ó÷èëèùíèÿ
êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ: â íåãî å íåâúçìîæíî äà ñå îòêàæåì îò íàãëåäíèòå
ïðåäñòàâè è, çàåäíî ñ òîâà, å íåâúçìîæíî äà ñå îòêàæåì îò ëîãè÷åñêàòà
ñòðîãîñò, èçèñêâàùà îòêúñâàíå îò íàãëåäíîñòòà.

Òîâà ïðîòèâîðå÷èå ìåæäó „ñóõàòà ëîãèêà” è „æèâîòî âúîáðàæåíèå” â
ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ å îáóñëîâåíî îò ôàêòà, ÷å â ïðåïîäàâàíåòî íà
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ó÷èëèùíàòà ãåîìåòðèÿ íå ìîæå äà íå ñå îò÷èòà öÿëàòà ïîðåäèöà îò
ïñèõîëîãè÷åñêè ôàêòîðè, êîèòî îáèêíîâåíî íàðè÷àò âúçðàñòîâè îñîáåíîñòè
íà ó÷àùèòå. Íåîáõîäèìîñòòà îò ñúîáðàçÿâàíå ñ òåçè îñîáåíîñòè âîäè äî
ñëåäíèòå ìåòîäè÷åñêè èçèñêâàíèÿ ïðè àêñèîìàòè÷íîòî èçãðàæäàíå íà
ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ:

1. Àêñèîìàòè÷íîòî èçëîæåíèå äà ñå ïðàâè íà îñíîâàòà íà ïðîïåäåâ-
òè÷íèÿ êóðñ â äîëíèòå êëàñîâå (I­VI êëàñ), öåëòà íà êîéòî å íå ñàìî
íàòðóïâàíå íà îñíîâíè ãåîìåòðè÷íè çíàíèÿ è íàãëåäíî-èíòóèòèâíè
ïðåäñòàâè, íî è ïîäãîòîâêà íà ó÷åíè÷åñêîòî ìèñëåíå çà íåîáõîäèìîñòòà
îò ëîãè÷åñêî äîêàçàòåëñòâî.

2. Ïúðâè÷íèòå ïîíÿòèÿ è àêñèîìèòå äà ïðèòåæàâàò íàãëåäíîñò, çà
äà áúäàò ãîòîâè ïñèõîëîãè÷åñêè ó÷åíèöèòå äà ãè ïðèåìàò èìåííî áåç
äîêàçàòåëñòâî è äåôèíèöèÿ. Ïðè èçó÷àâàíå íà àêñèîìèòå ñå ïðèëàãà
êîíêðåòíî-èíäóêòèâíèÿ ìåòîä íà îáó÷åíèå.

3. Ïðèëàãàíàòà â ó÷èëèùå ëîãèêà, ñïåöèàëíî ïðè àêñèîìàòè÷íîòî
èçëîæåíèå, äà áúäå íàèâíàòà, âñåêèäíåâíà ëîãèêà, èçïîëçâàíà â îáèêíî-
âåíèòå ìàòåìàòè÷åñêè ðàçñúæäåíèÿ. Â ó÷èëèùå å íåóìåñòíà ôîðìàëè-
çèðàíàòà àêñèîìàòèêà, ïðè êîÿòî ÿâíî ñå îïðåäåëÿò ëîãè÷åñêèòå ïðàâè-
ëà, ïî êîèòî ñå èçâúðøâà äåôèíèðàíåòî è äîêàçâàíåòî.

4. Ñ öåë äà íå ñå îòêúñâàò ñëîâåñíî-ëîãè÷åñêèòå êîíñòðóêöèè îò
ãåîìåòðè÷íèòå îáðàçè å íåîáõîäèìî ñèñòåìàòè÷íî è öåëåíàñî÷åíî äà
ñå èçïîëçâàò ÷åðòåæè è ïðè âúâåæäàíåòî íà ïîíÿòèÿòà, è ïðè ôîðìó-
ëèðàíåòî è äîêàçâàíåòî íà òåîðåìèòå, è ïðè ðåøàâàíåòî íà çàäà÷è.

5. Â ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïðàêòè÷åñêè å íåâúçìîæíî íàïúëíî äà ñå èç-
ïúëíè èçèñêâàíåòî âñÿêî ãåîìåòðè÷íî òâúðäåíèå äà áúäå äîêàçàíî.
Ïðîñòèòå ãåîìåòðè÷íè ôàêòè çà ó÷àùèòå ñà íåïîñðåäñòâåíî î÷åâèäíè
è äîêàçàòåëñòâîòî èì â íà÷àëîòî íà êóðñà ùå èçâèêà íåäîóìåíèå. Çàòîâà
ðåäèöà òâúðäåíèÿ, îñîáåíî òåçè, êîèòî èíòóèòèâíî íå èçâèêâàò ñúìíåíèÿ
è ñà íàãëåäíî î÷åâèäíè, ñå ïðèåìàò áåç äîêàçàòåëñòâî. Íÿêîè îò òÿõ å
óäîáíî äà ñå âêëþ÷àò â àêñèîìèòå (êàòî ñå ñïàçâà ñèñòåìàòà èì äà å
ïúëíà è íåïðîòèâîðå÷èâà).

6. Ïîíÿòèÿòà, âúâåæäàíè ÷ðåç îïðåäåëåíèÿòà, äà áúäàò ïðèåìëèâè
çà åñòåñòâåíîòî âúçïðèÿòèå íà ó÷àùèòå è äà ñúîòâåòñòâàò íà òåõíèòå
íàãëåäíè ïðåäñòàâè.

Ïðè àêñèîìàòè÷íîòî èçãðàæäàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ
íà äíåâåí ðåä ñòîÿò äâà âàæíè âúïðîñà:

I. Çà ïîñòèãàíåòî íà êàêâè öåëè ñëóæè èçëîæåíèåòî íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ
ïî ãåîìåòðèÿ, ïîñòðîåí ñ ïîìîùòà íà àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä.
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II. Íà êàêâî íèâî ñòðîãîñò òðÿáâà äà ñå ñòðîè ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî
ãåîìåòðèÿ.

Îòãîâîðèòå íà òåçè âúïðîñè ñà âàæíè êàêòî çà ó÷èòåëÿ, òàêà è çà
ó÷åíèöèòå.

Îòãîâîðèòå íà ïúðâèÿ âúïðîñ ñà ñëåäíèòå:
­ àêñèîìàòè÷íî-äåäóêòèâíîòî ïîñòðîÿâàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî

ãåîìåòðèÿ äàâà âúçìîæíîñò äà ñå ðàçêðèå ñòðóêòóðàòà íà ãåîìåòðèÿòà
è ðîëÿòà íà ïîíÿòèÿòà (ïúðâè÷íè è ïðîèçâîäíè), àêñèîìèòå è òåîðåìèòå
â òàçè ñòðóêòóðà;

­ ðàçâèòèå íà ëîãè÷åñêîòî ìèñëåíå. Òîâà å åäíà îò íàé-âàæíèòå
öåëè, çàùîòî êàêòî ïèøå è Áëàíøå: „Àêî ãåîìåòðèÿòà ñå ïðåïîäàâà íà
äåöàòà, òî å íå òîëêîâà, çà äà áúäàò íàó÷åíè íà íÿêîè èñòèíè, à çà äèñ-
öèïëèíèðàíå íà óìà, òúé êàòî ñå ñ÷èòà, ÷å íåéíîòî ïðèëàãàíå ñúçäàâà è
ðàçâèâà ïðèâè÷êà êúì ñòðîãî ëîãè÷íî ìèñëåíå.” (5)

­ â èñòîðè÷åñêè àñïåêò å èçâåñòíî, ÷å ãåîìåòðèÿòà èñòîðè÷åñêè òðà-
äèöèîííî å „íàé-óäîáíàòà” íàóêà çà ïðèëàãàíå íà àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä;

­ ïñèõîëîãè÷åñêè àñïåêò ­ àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä êàòî ñðåäñòâî çà
ïîëó÷àâàíå íà çíàíèÿ è ñðåäñòâî çà îáîñíîâàâàíå íà óáåæäåíèåòî. Çà
âàæíîñòòà íà àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä êàòî ñðåäñòâî çà ëîãè÷åñêî îáîñíî-
âàâàíå íà âñÿêà ñòúïêà ïðè èçãðàæäàíå íà ãåîìåòðèÿòà ãîâîðè èçâåñò-
íèÿò àíåêäîò çà ó÷èòåëÿ íà åäèí ïðèíö, êîéòî ñëåä êàòî èç÷åðïàë âñè÷êè
äîâîäè, óñïÿë âñå ïàê äà íàêàðà ñâîÿ ó÷åíèê äà ïðèåìå òåîðåìàòà, êàòî
ñå ïðîâèêíàë îò÷àÿí: „Âàøå âåëè÷åñòâî, äàâàì Âè ÷åñòíàòà ñè äóìà, ÷å
òîâà å òàêà”. À èçïîëçâàéêè àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä íèå áåçóïðå÷íî ìîæåì
äà óáåäèì òîçè ïðèíö â ïðàâèëíîñòòà íà òåîðåìàòà, âðúùàéêè ñå íàçàä
ïî âåðèãàòà îò ïðåäøåñòâàùè òâúðäåíèÿ è äîñòèãàéêè â êðàéíà ñìåòêà
äî àêñèîìèòå, â êîèòî ñìå óêàçàëè êîè ñâîéñòâà è îòíîøåíèÿ ñìå ïðèåëè
áåç äîêàçàòåëñòâî.

Èëè àêî òðÿáâà äà îáîáùèì àêñèîìàòè÷íèÿò ìåòîä äàâà íà ó÷åíè-
öèòå ìàòåðèàë, âúç îñíîâà íà êîéòî è ÷ðåç êîéòî òå ìîãàò äà ñå íàó÷àò
äà ðàçñúæäàâàò. Çàùîòî „ïðèëàãàíåòî íà òîçè ìåòîä â îáó÷åíèåòî ïî ìàòå-
ìàòèêà íàïîìíÿ èãðàòà „Îòêúäå çíàåì?”. Íà òàçè èãðà èãðàÿò è ó÷åíèêúò
è ó÷èòåëÿò; èãðàòà ñå âîäè ïî ïðàâèëà, èçâåñòíè è íà åäèíèÿ, è íà äðóãèÿ.
Èãðàòà „Îòêúäå çíàåì?” å èãðà, ïðè êîÿòî ïå÷åëÿò âñè÷êè.” (9)

Íà âòîðèÿ âúïðîñ âåäíàãà ìîæå äà ñå êàæå, ÷å ïúëíî è ñòðîãî èçëîæå-
íèå íà àêñèîìàòèêàòà â ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ  å íåâúçìîæíî, òúé
êàòî ãîëÿìà ñòðîãîñò îçíà÷àâà ãîëåìè òðóäíîñòè çà ó÷åíèöèòå, ò.å. íàðóøàâàíå
íà ïðèíöèïà çà äîñòúïíîñò. Êàêòî ïèøå Ðîéòìàí â ñòàòèÿòà „Çà
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ìàòåìàòè÷åñêèÿ êóðñ ïî åëåìåíòàðíà ãåîìåòðèÿ â ñðåäíîòî ó÷èëèùå”:
„Íåâúçìîæíîñòòà íà ó÷åíèöèòå â ñðåäíîòî ó÷èëèùå äà óñâîÿò ïðàâèëíî è ñ
ïîëçà ñèíòåòè÷íèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ â åâêëèäîâà ôîðìà å ïîëîæåíèå, òâúðäî
óñòàíîâåíî êàêòî îò äúëãàòà ïðàêòèêà íà ïðåïîäàâàíå òàêà è îò ãëåäíà òî÷êà
íà ðàöèîíàëíèòå èçèñêâàíèÿ íà ïåäàãîãèêàòà è äèäàêòèêàòà.”

Êàêòî îáèêíîâåíî îòãîâîðúò å ìîæå áè íÿêúäå ïî ñðåäàòà: áàëàíñèðàíå
ìåæäó äîñòàòú÷íî äîñòúïåí ñèñòåìàòè÷åí êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ è â ñúùîòî
âðåìå ëîãè÷íî êîðåêòåí, êîéòî âñå îùå íå å íàìåðèë ñâîåòî íàé-ðàöèîíàëíî
ðåøåíèå.

Çàòîâà ïðè èçãðàæäàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ íà îñíîâàòà
íà àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä òðÿáâà äà ñå îáúðíå âíèìàíèå íà ñëåäíèòå
ìîìåíòè:

 Â êîé êëàñ è âúðõó êàêúâ ó÷åáåí ìàòåðèàë å öåëåñúîáðàçíî äà
çàïî÷íå àêñèîìàòè÷íî-äåäóêòèâíîòî ïîñòðîÿâàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ
ïî ïëàíèìåòðèÿ? Òîçè âúïðîñ, êàêòî ñïîäåëÿ Í. Ì. Áåñêèí „íå ìîæå äà
áúäå ðàçðåøåí òåîðåòè÷åñêè, à ñàìî îïèòíî”. Òîé å òÿñíî ñâúðçàí ñ
ïñèõîëîãè÷åñêèòå îñîáåíîñòè íà ó÷åíèöèòå. Êàêòî ïèøàò àâòîðèòå íà
(13) „íà÷àëîòî íà ñèñòåìàòè÷íèÿ êóðñ â VI êëàñ å â ðàçðåç ñ ïñèõîëî-
ãè÷åñêèòå îñîáåíîñòè íà äåöàòà: äåòåòî îò ñâåòà íà ÿðêèòå êîíêðåòíè
îáðàçè ïîïàäà â ñâåòà íà îòâëå÷åíèòå èäåè”. À êàêòî ñïîäåëÿ  â ñúùàòà
ñòàòèÿ  Øèäëîâñêà ­ ïðåïîäàâàòåëêà â ñðåäíîòî ó÷èëèùå ­ ó÷åíèöèòå
â VI êëàñ „íå ðàçáèðàò íàé-ãëàâíîòî; íå ðàçáèðàò íåîáõîäèìîñòòà îò
äîêàçàòåëñòâî”, ò.å. äîêàçâàò ìåõàíè÷íî òåîðåìèòå, íå âíèêâàò â ñúù-
íîñòòà íà ñàìèòå ïîíÿòèÿ. È òîâà å íîðìàëíî, òúé êàòî îò ìåòîäèêàòà
çíàåì, ÷å çà òàçè âúçðàñò ñà õàðàêòåðíè èíäóêòèâíèòå ìåòîäè è êîí-
êðåòíî-èíäóêòèâíèÿ ïîäõîä çà âúâåæäàíå íà ïîíÿòèÿ.

Çà óñïåøíîòî èçãðàæäàíå íà ñèñòåìàòè÷íèÿ êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ
êàêòî å èçâåñòíî îò ïðàêòèêàòà å íåîáõîäèìî äà ñå ïðåäøåñòâà îò øèðîê
ïðîïåäåâòè÷åí êóðñ, ÷ðåç êîéòî ñå ôîðìèðàò íå ñàìî íàãëåäíèòå ïðåä-
ñòàâè, íî ñå ðàçâèâà è ïîòðåáíîñòòà ó ó÷àùèòå çà ëîãè÷åñêî îáîñíîâàâàíå
íà èñòèííîñòòà íà èçñëåäâàíèòå ñâîéñòâà. Íà÷àëîòî íà àêñèîìàòè÷íîòî
èçãðàæäàíå íà ãåîìåòðèÿòà â VI êëàñ áè ñòåñíèëî ãðàíèöèòå íà íàãëåäíèÿ
êóðñ è áè ðåôëåêòèðàëî îòðèöàòåëíî âúðõó ãëàâíèòå ìó öåëè. Åñòåñòâåíî
å íà âúïðîñ êúì ó÷åíèê â VI êëàñ: „Ñ êàêâî ñå çàíèìàâàõòå äíåñ ïî
ãåîìåòðèÿ?” äà ñå îòãîâîðè: „Äíåñ öÿë ÷àñ ó÷èòåëêàòà äîêàçâà, ÷å äâà
åäíàêâè òðèúãúëíèêà ñà åäíàêâè.” èëè „Íå ðàçáèðàìå çàùî òðÿáâà äà ñå
äîêàçâà òîâà, êîåòî è áåç äîêàçàòåëñòâî å ÿñíî, íàïðèìåð ïåðïåíäèêóëÿðúò å
ïî-ìàëúê îò íàêëîíåíàòà.” (13)
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Ñëåäîâàòåëíî çà ïðàâèëíîòî ðàçâèòèå íà ìèñëèòåëíèòå ñïîñîáíîñòè íà
ó÷àùèòå, çà ïðàâèëíîòî ðàçáèðàíå íà ãåîìåòðèÿòà êàòî íàóêà òðÿáâà
àêñèîìàòè÷íîòî èçëîæåíèå äà çàïî÷âà â VII êëàñ. À èìàéêè ïðåäâèä
ïñèõîëîãè÷åñêèòå îñîáåíîñòè íà ó÷åíèöèòå îò ãîðíàòà ó÷èëèùíà âúçðàñò,
êîÿòî çàïî÷âà â VIII êëàñ: „Áëàãîäàðåíèå íà ïî-áîãàòèÿ ìèíàë îïèò è çíàíèÿ
âúçïðèÿòèÿòà ñòàâàò ìíîãî òî÷íè è ïúëíè. À ïîðàäè çàñèëåíàòà ìèñëîâíà
äåéíîñò íå ñå çàäîâîëÿâàò ñàìî äà îïèñâàò è êîíñòàòèðàò íàáëþäàâàíèòå
ôàêòè, íî èìà òåíäåíöèÿ äà ãè îáÿñíÿâàò, äà ðàçñúæäàâàò âúðõó òÿõ, äà ïðàâÿò
îáîáùåíèÿ” (14), ñìÿòàìå, ÷å áè áèëî ïî-óñïåøíî àêñèîìàòè÷íîòî
èçãðàæäàíå íà ïëàíèìåòðèÿòà äà çàïî÷íå è â VIII êëàñ, íî ïðåäâèä ïî ìàëêèÿ
áðîé ÷àñîâå ïî ìàòåìàòèêà â ãîðåí êóðñ ïî ñåãà äåéñòâàùèòå ó÷åáíè ïðîãðàìè
è èçó÷àâàíåòî è íà ïîñëåäíèÿ äÿë ñòåðåîìåòðèÿ, òîâà áè äîâåëî äî çíà÷èòåëíî
íàìàëÿâàíå íà áðîÿ ÷àñîâå, êîèòî ñå ïîëàãàò íà òàêúâ ãîëÿì ðàçäåë êàòî
ïëàíèìåòðèÿòà.

 Êàêâà àêñèîìàòèêà äà ñå ïîñòàâè â îñíîâàòà íà ñèñòåìàòè÷íèÿ
êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ, ñ ïî-ìàëúê èëè ñ ïî-ãîëÿì áðîé àêñèîìè? Ïðè
èçáîðà íà ó÷èëèùíà ñèñòåìà îò àêñèîìè àêòèâíî ðàáîòÿò äâàòà äèäàê-
òè÷åñêè ïðèíöèïà ­ çà äîñòúïíîñò è çà íàó÷íîñò.

Â ñâîÿ ñòàòèÿ Á. Ïåòêàí÷èí àðãóìåíòèðàíî ïîñî÷âà ïðåäèìñòâàòà
íà Õèëáåðòîâàòà àêñèîìàòèêà ïðåä äðóãèòå âúçìîæíè àêñèîìàòèêè çà
ó÷èëèùíèÿ êóðñ (7). Ñïîðåä íåãî òÿ „ñúäúðæà òâúðäåíèÿ çà ïðîñòè è
ëåñíî îáîçðèìè ôàêòè”, à „àêñèîìèòå çà êîíãðóåíòíîñòòà â Õèëáåð-
òîâàòà ñèñòåìà ñà òâúðäå íàãëåäíè çà ó÷åíèêà ñ îïèòà îò äîëíèòå êëà-
ñîâå” â ñðàâíåíèå ñ àêñèîìèòå çà ðàçñòîÿíèåòî, òúé êàòî „÷èñëîòî íå ñòîè â
íà÷àëîòî çà äåòåòî, à ñå ïîëó÷àâà êàòî ðåçóëòàò îò íÿêàêâà îïåðàöèÿ”.

Ñïîðåä íàñ Õèëáåðòîâàòà àêñèîìàòèêà å íåïîäõîäÿùà çà ó÷èëèù-
íèÿ êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ ïî ñëåäíèòå ïðè÷èíè:

1) Õèëáåðò 23 âåêà ñëåä Åâêëèä èçãðàæäà ãåîìåòðèÿòà ÷èñòî åâêëè-
äîâñêè, ò.å. áåç èçïîëçâàíå íà àðèìåòèêàòà è íà äâèæåíèåòî. À êàêòî
ïèøå Áîðåë „×èñòî åâêëèäîâñêèòå ìåòîäè âå÷å íå ñà â êðàê ñ ïðîãðåñà
íà ñúâðåìåííàòà ìàòåìàòèêà; ãåîìåòðèÿòà èçó÷àâà ãðóïàòà íà äâèæå-
íèÿòà”. (16)

2) Èçïîëçâà ñëîæíèòå àêñèîìè çà íåïðåêúñíàòîñò íà Àðõèìåä è
Êàíòîð, à îò òÿõ ïî ñëîæåí íà÷èí ÷ðåç åëåìåíòè îò àíàëèçà ñå èçâåæäà
ñúùåñòâóâàíåòî è åäèíñòâåíîñòòà íà ìÿðêà íà îòñå÷êè è úãëè.

Ñ öåë ïîäîáðÿâàíå íà ïóíêò 1) Øóð èçãðàæäà ñòðîãî åâêëèäîâàòà ãåî-
ìåòðèÿ êàòî çàïàçâà âñè÷êè äîñòîéíñòâà íà Õèëáåðòîâàòà àêñèîìàòèêà è
èçïîëçâà êàòî îñíîâíî ïîíÿòèå âàæíîòî çà ãåîìåòðèÿòà ïîíÿòèå äâèæåíèå.
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Òàêúâ íà÷èí íà èçëîæåíèå èìà è ìåòîäè÷åñêè ïðåäèìñòâà, òúé êàòî âîäè äî
ïî-äîñòúïíî ïîñòðîÿâàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ, ïîíåæå ó÷åíèêúò
å çàîáèêîëåí îò ìíîæåñòâî íàãëåäíè ïðèìåðè çà äâèæåíèå (íàïðèìåð ïðè
ïðåìåñòâàíå íà åäèí ïðåäìåò îò åäíî ìÿñòî íà äðóãî òîé íå ñå ïðîìåíÿ ­
åäíàêâîñò). Íî âúïðåêè òîâà è äâåòå àêñèîìàòèêè îñòàâÿò íà çàäåí ïëàí
òðåòèðàíåòî íà ìåòðè÷íèÿ õàðàêòåð íà åâêëèäîâàòà ðàâíèíà è ïðè òÿõ
ãåîìåòðèÿòà îñòàâà èçîëèðàíà îò äðóãèòå îáëàñòè íà ìàòåìàòèêàòà.

Ïîñëåäíîòî å ìíîãî äîáðå çàñòúïåíî â àêñèîìàòèêàòà íà Êîëìîãîðîâ,
êîÿòî ñïîðåä íàñ å ìíîãî ïîäõîäÿùà çà ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ è
ïîðàäè òîâà, ÷å òðóäíèòå àêñèîìè çà íåïðåêúñíàòîñò ñà èçáåãíàòè, ïî-òî÷íî
òå ñà ïðåíåñåíè â àðèòìåòèêàòà. Âúïðîñíàòà àêñèîìàòèêà ñúùåñòâåíî èçïîëçâà
òåîðèÿòà íà ðåàëíèòå ÷èñëà, à ñïîðåä Á. Ïåòêàí÷èí „âñÿêà àêñèîìàòèêà, êîÿòî
òðúãâà îò ðåàëíèòå ÷èñëà êàòî ðàçñòîÿíèÿ çà öåëèòå íà ïðåïîäàâàíåòî å òâúðäå
èçêóñòâåíà”. Ïîíÿòèåòî ðàçñòîÿíèå å òâúðäå áëèçêî äî æèçíåíèÿ îïèò íà
ó÷åíèöèòå, çàùîòî „îùå ïðåäè íà÷àëîòî íà ñèñòåìàòè÷íèÿ êóðñ ïî ãåîìåòðèÿ
ñà íàòðóïàëè ãîëÿì îáåì èíòóèòèâíî-åìïèðè÷íè ïðåäñòàâè çà íåãî. Íåùî
ïîâå÷å ­ òå âëàäåÿò äîñòàòú÷íî äîáðå òîâà ïîíÿòèå íà îïåðàòèâíî ðàâíèùå,
ïî ïðàâèëî äîñòàòú÷íî óâåðåíî ïðèëàãàò ñâîéñòâàòà íà ðàçñòîÿíèåòî ïðè
ðåøàâàíåòî íà ïðàêòè÷åñêè çàäà÷è. Èíà÷å êàçàíî, íàëèöå å íóæíàòà
ïðèåìñòâåíîñò ìåæäó ïðîïåäåâòè÷íèÿ è ñèñòåìàòè÷íèÿ êóðñ”. (9)

Ìåòðè÷íî îáîñíîâàâàíå íà åâêëèäîâàòà ãåîìåòðèÿ èìà è â àêñèî-
ìàòèêàòà íà Ïîãîðåëîâ. Îñíîâíè ïîíÿòèÿ â íåÿ ñà òî÷êà, ïðàâà, ïðè-
íàäëåæíîñò íà òî÷êà è ïðàâà, ëåæè ìåæäó, äúëæèíà íà îòñå÷êà è ãðà-
äóñíà ìÿðêà íà úãúë è ñúäúðæà 10 àêñèîìè, îáîñîáåíè â 6 ãðóïè: àêñèîìè
çà ïðèíàäëåæíîñò, àêñèîìè íà íàðåäáàòà, àêñèîìè çà ìÿðêà íà îòñå÷êè
è úãëè, àêñèîìè çà ñúùåñòâóâàíå íà îòñå÷êà è úãúë ñ äàäåíè ìåðêè,
àêñèîìà çà ñúùåñòâóâàíå íà òðèúãúëíèê, åäíàêúâ ñ äàäåí òðèúãúëíèê è
àêñèîìà çà óñïîðåäíîñò. Òÿ å ïîäõîäÿùà çà ó÷èëèùíèÿ êóðñ è ïîðàäè
òîâà, ÷å ñ ïîìîùòà íà àêñèîìèòå çà ñúùåñòâóâàíå íà ìåðêè íà îòñå÷êè
è úãëè ñå ïðåîäîëÿâàò ãîëåìèòå òðóäíîñòè, ñâúðçàíè ñ íàðåäáàòà âúðõó
ïðàâàòà è èçìåðâàíåòî ñïîðåä àêñèîìàòèêèòå íà Õèëáåðò è Øóð.

Ðàçáèðà ñå, ìíîæåñòâî ïðèâúðæåíèöè èìà è èäåÿòà çà âåêòîðíî
àêñèîìàòèçèðàíå íà ó÷èëèùíèÿ êóðñ. Íî òîçè „öàðñêè ïúò” (ñïîðåä Ã. Øîêå)
ïðè èçó÷àâàíåòî íà ãåîìåòðèÿòà å ïîäõîäÿù çà ñïåöèàëèçèðàíèòå ó÷èëèùà
(ìàòåìàòè÷åñêè è íÿêîè ïðîôåñèîíàëíè ãèìíàçèè ñúñ çàñèëåíî èçó÷àâàíå íà
ìàòåìàòèêà), íî íå è çà ìàñîâîòî ñðåäíî ó÷èëèùå, òúé êàòî àêñèîìèòå íà
âåêòîðíîòî ïðîñòðàíñòâî íå ñà îòíàïðåä èíòóèòèâíî ÿñíè íà ó÷åíèöèòå, à è
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òå ïðåäïîëàãàò äà å ïîñòðîåíî ïîëåòî íà ðåàëíèòå ÷èñëà, êîåòî â ó÷èëèùíèÿ
êóðñ ïî ìàòåìàòèêà íå ñå ïðàâè.

 Ñëåä êàòî ñå ðåøè â êîé êëàñ è ñ êàêâà àêñèîìàòèêà äà ñå èçãðàæäà
ó÷èëèùíèÿ êóðñ ïî ïëàíèìåòðèÿ îñòàâà ìíîãî ïî-âàæíèÿ âúïðîñ êàê
òî÷íî äà ñòàíå òîâà. Ðàçáèðà ñå, òðÿáâà äà ñå ñïàçÿò èçèñêâàíèÿòà, êîèòî
ïî-ãîðå ïîñî÷èõìå êàòî íå å íåîáõîäèìî îùå îò ñàìîòî íà÷àëî ó÷åíè-
öèòå äà ïðåìèíàò ïðåç åäíî ïúëíî àêñèîìàòè÷íî èçëîæåíèå, ò. å. äà ñå
äàäàò âñè÷êè àêñèîìè íàâåäíúæ, à ñëåä òîâà äà ñå èçïîëçâàò, êúäåòî
ïîòðÿáâà (êàêòî å íàïðèìåð â ó÷åáíèöèòå íà Ïîãîðåëîâ).

Àêèñîìàòèêèòå, êîèòî óñòàíîâèõìå, ÷å ñà óäà÷íè â ó÷èëèùå ñà
ðàçäåëåíè íà ãðóïè îò àêñèîìè. Õóáàâî áè áèëî, àêî òå ñå âúâåæäàò
òàêà è â ó÷èëèùíèÿ êóðñ, êàòî ïðè òîâà ñå äîêàçâàò êîëêîòî ñå ìîæå
ïðåêè ñëåäñòâèÿ îò âñÿêà âúâåäåíà ãðóïà àêñèîìè èëè îò íÿêîëêî ãðóïè.
Òàêà ó÷åíèöèòå ùå äîáèÿò ïðåäñòàâà îòäåëíè  ÷àñòè îò ãåîìåòðèÿòà íà
êàêâà ñúâêóïíîñò îò àêñèîìè ñå áàçèðàò è ïî-ÿñíî ùå îñúçíàÿò íåîáõî-
äèìîñòòà îò äîêàçâàíå íà òâúðäåíèÿ, êîèòî ñà „î÷åâèäíè”. Âúâ âðúçêà
ñ ïîñëåäíîòî ÷åðòåæèòå òðÿáâà äà ñå ïðàâÿò ïî âúçìîæíîñò â õîäà íà
ëîãè÷åñêèòå ðàçñúæäåíèÿ, à íå ïðåäè äà çàïî÷íå ðåøåíèåòî íà çàäà÷àòà.
Â íà÷àëîòî íà ñèñòåìàòè÷íèÿ êóðñ å õóáàâî äîêàçàòåëñòâàòà äà ñå èç-
âúðøâàò ïîäðîáíî ÷àê äî ïîçîâàâàíå íà àêñèîìèòå, äîêàòî â ïî-íàòà-
òúøíîòî èçëîæåíèå ìîãàò äà ñå äàâàò â ïî-ñúêðàòåí âèä.

Â êðàÿ íà êóðñà ïî ïëàíèìåòðèÿ ìîæå äà ñå äàäå ïúëåí ñïèñúê íà
àêñèîìèòå è äà ñå çàïîçíàÿò ó÷åíèöèòå ñ íÿêîé ìîäåë íà åâêëèäîâàòà
ãåîìåòðèÿ, èçãðàäåíà ïî äàäåíàòà àêñèîìàòèêà. Îñâåí òîâà ìîæå äà ñå
çàïîçíàÿò ó÷åíèöèòå è ñ äðóãè ãåîìåòðèè ­ íååâêëèäîâà, åëèïòè÷íà
è äð.

Òàêà ó÷åíèöèòå ùå äîáèÿò ïî-ïúëíà ïðåäñòàâà íå ñàìî çà ñúùíîñòòà
íà àêñèîìàòè÷íèÿ ìåòîä, íî è çà âðúçêàòà íà ìàòåìàòèêàòà ñ äðóãèòå
íàóêè, à ñúùî è çà íåéíàòà ïðàêòè÷åñêà íàñî÷åíîñò êúì îïîçíàâàíå íà
ðåàëíèÿ ñâÿò, çàùîòî êàêòî å êàçàë À. Í. Êîëìîãîðîâ „Ìàòåìàòèêàòà å
òàçè, ïîñðåäñòâîì êîÿòî õîðàòà óïðàâëÿâàò ïðèðîäàòà è ñåáå ñè”.
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ÁÅËÅÆÊÈ

1 Àêî â ðàâíèíàòà åäíà ïðàâà c ïðåñè÷à ïðàâèòå a è b òàêà, ÷å ñáîðúò íà
ïðèëåæàùèòå êúì åäíàòà ñòðàíà íà c úãëè å ïî-ìàëúê îò äâà ïðàâè, òî a è b ñå
ïðåñè÷àò è îò ñòðàíàòà íà òåçè úãëè.
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АКСИОМАТИЧНИЯТ МЕТОД В
УЧИЛИЩНИЯ КУРС ПО ГЕОМЕТРИЯ

КАМЕЛИЯ КОЛЕВА, ВИОЛЕТА МАРИНОВА

Резюме

В статията се разглеждат основните цели и задачи, свързани с аксиома­
тичното изграждане на училищния курс по геометрия, посредством различни
аксиоматики (на Колмогоров, на Хилберг и др.).

THE AXIOMATIC METHOD IN
SCHOOL GEOMETRY COURSE

KAMELIA KOLEVA, VIOLETA MARINOVA

Summary

In this paper the main aims and taske, associated with the axiomatic construction
of the school course in geometry, using different axiomatics (e.g. Kolmogorov’s,
Hilbert’s, etc.) are considered.




